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ColC aggiunta tt aitre nuove conjidera^ioni yt i altr^ 

nmve obbie^ioni yC. rifpojie ^ 
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4 Dissert AziONE. 

ftpicsri tnoderni tnanmatici i e ji di cid penfando concfco , che 
fiii fthc lafigura £ Inventore , ndla' quale fan comparfo nU-^ 
la letteraria Rcpubblica , offcnde il lor animo I' ided , con la^ 
quale mi mirano d' nno Innovatoret che intraprende di diftrug^ 
gere la loro novella Geometria : ed invero evvi molta diffc^, 
venx^a ft a fV Inventdri di nove cvfe $ e quell' Imtova tori , ffi< 
pretendono dijirugere quti metodi gid dalV univerfale confetti 
timento di tutti pet veri ricevuti ; perche; i primi muovon% 
ben si la pajjione deW invi4ia,^cagi4>n diquello^ chcnofira mtnm 
te poteva xitrovau , e che conofce non ejfere ft at a fufficienf^ a 
ritrovare 9 nut i fecondi ci privanodi quelle fapien^a , che ft i-^^ 
tnavamo gid noftr4, eci rimproverano i noftri errori . In c(m[e^^ 
guen'^a dunque di quefte confidera^ioni > fembrami di aver di^ 
fcoperta la cagione delfilen%to 9 che ifignori moderni geometri 
Cart eft ani oftentano difare,a riguardo delta mi a novella Inven^^ 
%ioneiperche in vero ioho moffo guerra a quelle ctirve d' Apol^ 
lonio , che poco men , che tutti i ftgnoti moderm' geonietri per* 
fuafi ( e mi perdonino pur ejft ) da alcune poche apparenti^ ed 
eftrinjethe ragioni dajicnato des-Cartes addotte , ban ricevute 
per linee geometricbe xilpari deLcerchio ^ e non folo lebanno 
fer linee geometriche ricevute , ma su di quelle ban fabricate 
numero quaft infinite di novelle invenzjoni , tutte at fcopri* 
mento di nuove curve indirixp^ate y per modo tale , 4^he in tutt\ 
iloro libri ban ragionato xon termini ^fe non di pofttivo difpre^,'^ 
Xp, almeno di compajftonc tuerfo gV antichi geometri , i quali 
Avendo avuto notixj^a delle-curve d'Apollonio, non ft fono avvi'^ 
fati di profeguire, e d* ampliare una, a lor dire , 4:osi ingegnofa, 
c^iferace,€ cou utile dottrinaycome i quelta delle curve* Ol' 
ire a dd,io mi ponofortemente oppofto all* Algebra fpociofafcbe 
Renaio hdslfattamente vantato,e per la quale ave ottenuto di 
f^xr sifchela magjgior parte de'ftgnori moderni geometri, obblianr 
doil metodo ftnteticOj ft ftano in tutto applicati a i calcoli ana- 
litici', € mijono altresi oppojio a tutti i nuovi metodi da mo^ 
derni inventati, ed a nuovi calcoli appoggiati ; In fomma op* 
panendonti ioalla dottrina delle curve , a i calcoli analituci, -ed 
A i nuovi metodi da moderni invent at i, ho intraprejodi fafcrol* 
Iffre lef9n^^€nta^sA44lle^uaili la fiii gran parte de'fi^rJ mo^ 
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derni mdctetnatici ban fahricato la mole'della lor gloria ] e tui^ 
toad un tempo mi fonfatto incontro alia Iken'i^a^ che hanntk 
introdotto nella Gcometria, corrompendo la puritd delU <on^ 
flrH%ion€y t delta dimofiraT^ione geometrica 

Ora sk di quejle conftdera^ioni fembra, the 7 mia animi, 
incominci ad a^quieUrfial ftlen%io yche i fignorigeometri ufa^^ 
no^a nguardo delta mU novelU Inven^ionei perche, alia perfi-^, 
tie J per qml cbe i' attiene ^' figuaei della nmva geometriai^ 
di Renato , ed agV Inventori dinuovi metodidicakoUre, e di 
nkove curve , fembra , che to abbia merit at o il titolo d' Inw 
vatorex madalf altra parte , fe confidero quello , che 1yd fatten 
nella mia novella Inv€n%4one , mi pare , che almeno quelli , i 
qnali jton fono autori y ne mae/iri ^nelia nuova geometria de*l 
moderni , non mi dovrebbero riguardare coW odiofo titolo d'ln^^ 
Movatore , maan%i mirarmi come un Rifiauratore del metodm 
geometrico degV antichi i Imperciocche la mia Duplicarjone^^ 
del Cubo e tutta ad Suclide , e ad Archimedcappoggiatu^ j 
ehenchem' avvaglia in qtutkbe dimojiraxione del metodo deglf 
Indivifibili di Bonaventura Cavalerio; in quel metodo pero nom^ 
Zfi i licen^a , the ad Etsclide ripugni , cio che non fi efperimen^^ 
ta nella uuova geometria rfc' moderni ; Oltraccio to fono il di^^ 
fen fore del metodo di Etulide , dd molti de* fignori moderni in-^ 
fultato J ed in pruova di ciblegganfi i miei Dialoghi Jiampafi 
in AmfierdamV anno ij iS. efi vedrdy che io difendo covui 
fide ragioni i I metodo di Nuclide da i moderni infultato ; mo^ 
flroquantofia conforme alia naturaleragioncy e quanto valevo^ 
U aformare una mente abile a difiinguert nelle cofe tutte it 
vero dalfalfo, edaformarla efatta, ed indujiriofa tutta ad un 
tempo , ond' i , che io fono il difenfore della Geometria degli 
antichiy per la qual cofd egli i a gran torto, che mi ft attribhi-^ 
fca il titolo d' Innovatore . 

Da tutte quejie confidera^ioni perfuafo , fembrami, xhe^ 
a meavvenga quelh , che i awenuto a tutti coloro ^ i quali fi 
fon^ fatti 'ncontro agV abufiradicatiy e fembrami , che awen'^ 
ga alia mia novella Inven^ione ^ co i fignori moderni feguaci 
della nuova geometria quello > che avvenne all' Imperadcrc 
^Uo^cninacecmlfoliaiiifmmiffi^ndo alloi quafiperduui di 






'Jciplinm dell' Efcrcita ft fecc^ incontro'y perchc: (iccomt quelU 
funironoingiufiamenu. colUmorte la> forte y ed onorata im- 
frefa di quelliylmperadore yc^si i fignori modernt matemA'- 
tici Cartejiani y la. mia vera. Livtn^ioneakW oUivione con* 
dennandi^j pinfano^ ituutto ejUnguerla ^ M^ alcerta^ iami 
fo roffo^ye mi vcrgogna d^ ajfimigliare: a^ licenxjofi foldati ^. 
imorigerati uominidi' leUcrei. Imperciocche la difcipUna^ 
di quejii ultimi inr aUra* non confijtcndo y che nella. liber-^ 
td ddV animo y cnella finceritd de^ cofiami y nan ft pud fen >» 
VJL grave colpa tacciarlr detdifettadi menchefranchi ,. efm^ 
cerijUontU io-voglh in- tuttl i modi torre dalla: mia^ mente unx 
si fvantagiofa^ idea aW onore delU letteraria^ Rjepubblica ^ Con 
tntto cidperanonpuanegarfiy chsy acagion dell^micL novella^ 
Jnven%ioneyio nonfia^flato da^figjioti moderni geometri piiSi tojia 
come perniciofo Innavatore yche eome giuflo RifUutatore delicti 
Snona difciplina , e cjome femplice Inventore efiimato .. 

Inpruova^di cidimaginiamo y che in quefia^ mia Invent 
v^jonedella Dnplicarjone: del Cubo j ficcomt io haavuto (Us 
far con moderni ,. avef^avuto* a far cogV antichi geometri ^ 
^Icerta- quei grandi uomini nom avrebbera^ avutO' a malc^ 
efaminart le mie propofixjoni y ni avtebbero fcrittOy come^ 
fcrijfe il SignorLeibenitT^ in una- fua. letter a i Miror >■ quod 
€le his quddtiainAituca fueric - AUaperfine gL' antichi geo-- 
metriy comequelliy che non: s'eranoycome i moderni yimpe '- 
^nati a. fofienere >. che le- curve £ Apollonio- meccamcamen^ 
se confituite- avefferoe fatter e cofianti propriety y mi avreb^ 
hero rigturddto^^ bensi come Inventore di nuova y ed impor^ 
iantifjlma cofa^manongid com^ Innavatore y che U riprendeva 
£ error e ;, and' iy che mirato io- dor quei anttchi geometri con^ 
idea £ biveritore di nuova. cofa^ y e da tntti defiderata j. altra^ 
difficult^ non. avui avutaa^fuperare conquelUy fe nontax 
naturale preven^ione $ che genera neUa mente degr uomini y 
la grand^zx^ r ^ ^^diffiaUtd del Problema ,. da- me rifoluto ;. 
ma quefia difpcultd y ft farebbe agevoLmente fuperata ; /w- 
pcrciocche quantunque gL' antichi geometri aveffera fid bel 
fnncipia creduto: y. dinon dover y legendo , ritravare efatta.^ 
mente dimofitate U mie propofi'i^mi y cmeelle fonox avreb^'' 

bera 
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Ifcro almeno creduto , che to aveffi ^yer lo fcoprimemo di un^ 
tal ProbUma, ingegmfi mezp^i ^doprati^ ed in tonfeguenxa di, 
do, fapeniiofffiy trfce , In magnfe 'voluiflc fat eft , atfrebbBt^ 
volutoflu'diareiamia Inve}ipone,per^edere,ficcome bd UettOp 
fe a qudlcbe ingegnofotnodoio mi fojft AfpUfliavo pet xondurre 
a fine la mU imprepi^ X:os\yduvqHe quel grand" momininon^ 
avrebberomai creduto^' Hmpiegaiy4nujilmente 41 (tempo yla^ 
ntia Jnven'^ionejhidiando^ 

OltYe a cid gV antichi geometri , i qudli n&n iredevana ^ 
the le xufve avejfero proprietd geometriche ,non penfavano at'- 
tresi y r&e 7 Problefna delta Du^licO^ione del Cubo non ft po-^ 
tejje fotvere yet dltra ^ia > * the per quetta 4elF interfexionc^ 
delle vurve^ecrcdindodi non^oteriitnitare eon lalormentt^ 
gV infinlti parti eolari ithe per lafoluxjiondi un pYdblefna'par^ 
ticoUre ;fi >poJfono dageometri penfare, yion'bidfimavano alia 
tieta ycomeimpoffibile fOgn* inven^one, the "per la Duplica* 
Zjonedel CubOfO peria ^adratufa 4el Cerchio ft froponea^^ 
credevano^oi tjfer ut iliffimacoja lo fiadiare ie altrui Inven^iti^ 
wfatteafine di 'fotvere gl'^ccennati'difficiliffimipfoblemi} 
per che avendo effiformato la vera idea ^el modOy 'col quale fi^ 
dex>e la Geometriafiudiare , e degV utili i'che pnd uppbrtarelo 
fludio di quellaymoUo'hene'fapevano icheHa mente umana ri^ 
ceve^nello fcoprimento di »n fottile paralogifmo futile non menu 
eguah a quello > ^che i' hi dailo fcoprire una nuova^v poco im-- 
portante veriti ; e trio a cagione ythe la mente umana ritrae 
ugualprt^nodatl* impatare ad ^^mendarfi ^ ^he'dal tiedurre^ 
veritd 'da^etttd't ^ed in quefta guifa gl'^antichi ^geometri non 
folo non a'OfebbeYoiofato tapprefentare 4* iorodifiepoli > corner 
^ano ied inutile lo'ftadio delte Miepropofi^ionij ^ma gli avreb* 
hero animdti aftudiarle per'vedere fe mai nwenijfe ithele ri*^^ 
trovajfero vere^e foffifientii o almeno per far ythe>s' accoftumaf- 
fero a fcoprire alcun fottile pdralogifmo , -cheforfe in quelle^ 
fipoteffe tontenete-^Cosldunquegl' antichi geometri per^e^ 
nuti bensi Hella ilifficuttddi un tanto Problema^ma nongidim^ 
pegnati a fofienerto per "vano , ed inutile j avrebbero propofio 
u'loro difcepolidi fiudiare le miepropofixioni, i quali^Udian^ 
ilokf le aviebbfTQ vm ^ c fofji^tnti ionofmte » 
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[^tlUfthe hi nairrataf i a miocredefe^ tUJioria di qml^ 
lo, cbe mi farebbe con gi* anticbi geometn avvenutot ma to 
nm voglio gid ejfere un cosi affettato laudatore degV antichi y 
"^ €Jh vogUa y come quel fcmpre Laudator temporisafti ,per- 
fii'Adere a mcfieffo , cd agl* altriy che lo fcoprimento di un tan'-; 
$0 defiderato Problema , quanto i la I>upUca%ione del Cubo y 
non ave/fe ancota^egVanimi di quei grand' uomini, quelli per-- 
9iiciofi effetti prodottOy cbe la livida invidia negl animi di tut^ 
tigV uomini fnolcy a danno degV Inventor i di nuove cofcy pro* 
durre. lo sd troppo bene, cbe lepujfioni fono nate quafi che tut to 
nod un temp^ coil! uomoy e che percia fono daW uomo infepara* 
bili } ma so altresi, che la diver fa educa^ione y i diver fi modip 
thefi ufano nelloftudiar le fcien'i^ey e le diver je maffime,e i di^ 
fverfi abiti, che dalla prima infan^ia s'infirifcono neHoro animi 
9endono gV uomini pii^y o meno coftumati , e con cih piii y o mt'^ 
no dannofi agV onorati , e vivtuofifeguaci delle fcienT^e, e del'' 
U virtu y ed in confegueuT^a di cid i da crederft , che quegVan^ 
tichi uomini non in tutto , doll' impetodeUa livida invidiam > 
^fenti^ ma nelle loro fafjioni medefime piu c^fiigati , e eorretti, 
che i nojiri moderni , avrebbero per avventuta , dopo aver <:©• 
ifiofciuta la veritd delle mie dimoftra'^ioni, dettOy ck* egli S per 
diccidentCy e non per opera d'un ingegno agl' altri fuperiorcy cb\ 
an tal Problema io abbia ritrovato*^avrebbero rapprejentata la 
rma Inven^jone y come una cofa, ch' era avantigt occht di tut' 
ti y e ch* £ffifi crano dimenticati a cagione y- cbe avevano la^ 
dor mente in ahre piifubltmi fpecolai^ioni impiegata ^ 

lo all* incontro: avrei rifpofia y che tutte le caje fembrari 
'facili ydopb che ft.fono conojciute y Uddove eran diffieiUjfimc 
frima di conojJcerfi i avrei detto, cbe. la natura opera per ^ie 
jcmpliciffime , e che per do ehiunque vuole i dffficiliffimi arca-^ 
ni delta natura fcoprire, bifogna. cbe ritrovi quelle vie fempli-^ . 
€i y ch' ella ufa nella forma'^one delle c0feyma che difficilijji''^ 
ma cofa ejjcoprire la femplice meccanica , cbe la -natura ufa^ 
nella'forma'^^ione delle cofe tutte i e che lojieffo iy cb^ effer in^ 
^rati agl' Inventor iy ii con'tendere aijuelU la gloria y che lo-^ 
rofi devei avrebbero forfe detto quelli antichi geometri m^tr 
$e altre cofe contjQdim y Je ^uaU > jiQnm'J ppffibile iutte^ 

pnz 






ftnfafe ^Wit to a tuiie quelle mi farei inffgnatd di rifpondi^ 
re. JE' certiffimo pero, che non uvr^bero voluto frefiuiicarc^^ 
A lorofieffi , ton ^ppakfarfi al Monda poco intefi di Geometria^ 
tnofirando di nonrntendere la veriti deile mie dimoJiMX}oni ;; 
td -i cettijjifno nncora , cbe dopb aver ^omfciute vere U mic^^ 
dPmoJiraxjoni , mnavrebbe¥9^fato ,<ome di Meum ^ awent^'^ 
to , \di rappr^frnUf^ 4C loro difiepcli la mia Invenxj^ne 9 rd-] 
me 'Opera di un* •[linato Vifionario , ^e ^ non idtende il fiia 
erf ore , 4u>n ba ^oraggio di oonfeffarlo ^ perehe ti^f^cenda^ 
avrebbero temuto d' inciampar 4teila taccia di poco finceri % e 
difcreditare con cH it lor name nella meUt de'potfimie de torm 
feguaci mtdefimi , Ma^d chefiam gimti u quefio pafe defa^ 
minare , s' egli fi debba a me^ evvere adalcuni fignwri moderni, 
matematici queflo gran difetto atiribuir^ , uoi , di non ave^^ 
coraggio di<onfeff<^e U propria error e ^ Fie bene » c/v confide-- 
piarno un poco il vaUre di quelle ragicni , in vktA delU qualii 
ftgnori moderni geometri fi fono lafi:iati perjuadere da Renatek 
des^Carus , a rtcever le linee curve d'Apollonio per geometri^^ 
cbe,le qualigVantichi geometri ha sepre riputau Unee mcccani^ 
che:per4:beinqiiefiaguifa €Wofgendofi ilparticolare iniereffe ych*{ 
tffihanno diceUrela veritadelle fnicfropQfi%ioni atutti quelU 
moderni geometri^che fi fonofortemente appigliati alia geome^^ 
tria di Renato) lifiudiofi di Geometri a^ma indifferenti, ed ama^ 
tori del vero , non fi lafceranno dalle vane, ed inter effdte ajfer^ 
tived^aUuni moderni geometri ydifiornare dalU fiudio dellt 
mie vere prop^fi'^ioni ^ Dimofiriamo dimque V errore > nel qua-^^ 
le fi>no miferamente inciampati i fignori geometri Cartefiani ; 
ma prima additiamo I' idea ^ che deUe curve d' Apollonio, e6* 
kero gi antichi goomeiri , per poi dimofirare i danni , che nelhi 
fiudio della Geometria^ t deile altre fcienxe ancora, /' Mge^^ 
braced i nuovi 'Calcoli producono ^ Ragioniamo dunque delU, 
€fnve . . 

Renato des^Cartes <onfejfa , tome fi vedrain appreffb i 
che gV antichi geometri riputarono le curve d' ApoUonio linee 
mec cant che ; ma fofi^ia pretender cbe, non ofiante che fi con^ 
firuifcono meccanicamente yabbianole propnetd > che da Apol^ 
lonio fi le affegnano . ^0 noh f^ ^ fe B^nm^ a,bbia penfrto ^ c6c 
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'^tanticbi abbini credutoicome ejfo y chc: te, curve dl Apollo •• 
nio abbiano le ptoprieti , cbe ft U ajfegnano ;. perche egli net 
principio del fm fecondoMbro taccU gl* anticbi di fiverchi ri^ 
goroft m G.eometria yxna non fi fpiegA aba^m^ intorno 4 cid ;. 
il certo peri ft i\ch^egll st affatica^di provare ^ che fQnOiUnet 
geometricht ycon apparenti f, e non geometricht ragioni ,. comt^ 
megliofard cbiaro in apprc0/yliX qual cofa^ arnio credete, won 
'nvnbbe eglifAttOyfe nan aveffe eftitnato, come una pwpofi^ione 
quaft dimofirau y e ricevtUA da tutti qfiefta cioi t che. 1& cuf « 
vc d! ApcriloaiQ hanno le proprieta » che da eflb fe Je alTe**- 
gnano t Cotnunqite U cofafiftx ,fara qui apfifejfp chiaramen^ 
te conofcere ^ elf gli anticbi mai ban cteduto legitime dimo/lra*' 
'S^ioni quelle d" Apollonio fattt in canfequenxA £ unfLtneccanicCL 
'^njituxjone - 

Eiv chiatjimente provare , cbegl! anticbi gfometrl , corner 
furono Ar chime d£ ^.Pappo Aleffandnno ^ e tutti gl' altri , gia^ 
tnai credettero , che la curve £ ApoUonio aveffpro. le proprie^ 
tdycbc dal medefmo fe le ajfegnano j, repetetemo un^altra. voltx^ 
le medefime ragioni da noLaddotte nella. Letter x ftampata in.^ 
Rema.V anno^ lyzu da noifatta^ t dirttta aL dotti^mo ,. e_> 
^entihffimo Sig^D\ Agnello Spagnolo y a fine dl appalefare ail 
Mondo I manifepL error i dal Sig. Giacinto dl Criftofaro giurif^ 
confulto napolitano commejfi in Geometaa y nel ftta libretto in* 
titolata la dottrina do* triangoli fidmpato in. hne^^ia I' anno^ 
ijiO: Bi'f^^mo ora a provare ilnofiro aJfuntOycioi yche gl'an* 
ticbi gfometrii comist Archimedo y Pappu, e gL* ahrij non mal 
credettero , cbe le cunvc £ ApoUonio avejfero cojiantemente.^^ 
U proprieta y cbe fe le affegnano ^ 

E* ctttifftmoy cbe Arcbimtde cjonfiruifie ilprjoblema dellc 
due me%^e proporxjpnalifra due linee rvtte date cjoIL' inter fex;^ 
:i^ione dt due paraboU^e che Bappo lo conftruiffc colV inter fe^^^ 
^ione del cirthio y e delta paraholat ma da tutti> cia non ft pub^ 
'4edurre p ibe quegll anticbi geomctri abbino creduto le curve 
ri' ApoUonio averecofiantemcnte ,» ed. efattamente quelle pro^ 
frJetd y cbe da ejfq fi le affegnano y percb^ q^egli gran uominl 
Awex^i a rinnrare le cofc per la lor^ dritta, idea y fapevano 
ttiop^o bene ^ cbe la meccAnUa^con^w^ont non fui-vtray ^d. 



^elle curve ^ via Je ne fertfirono in difctto Uelle 4inee tonjiruiu 
€ol rigore d'EucUdefieqiiali defiderazmnoiche fi ritrovajfero\ e 
fCT do ft ferviTMa delle^urve d'^JlpoUonio , ^vome di linee di 
-apprcffima7;i<m€,inufemprcdefiderorno di ^rovare m modopet, 
^QnflrHir€,€'dmofirarex0l figore^'EucUdcil fY^blemckMle^ 
*dH€ mcT^ 'propofs^ionali , f^mamq "ora ^U pruova di ^uefi4, 
jpYOpoft%ione-* 

Senate meiejimaconfcpt ^t^m l^egliofaro *uedere in ip^ 
ifreJfo,nel pyincipio del feconda libro delU fua geometric ^xhc 
gl* nnticbi ripumono linee geomitriche 4e tHfve4' dppllonh^ 
^e con cid dfftxifce fchebanno leproprietd , 'cbeda Apollonio fe 
le aJfegnanPie'tHtt^ irib U^Jferifce ^ xaglan^h" egli ^redevay 
-the inGewietria U a^nfiruxionepiii^o fneno efatta nan fia necef- 
fariafer 'to fcoprifnento delle propriitd geameiricheye che per^ 
€id 4ina ^roppfi^iMe meccanicamente ^onfiruitA patefs' fffere 
ferfettamente ^impftrata , ^uefia i tfuella pfopofiXfoHe cod 
fir ana , t^cost ajfurda yxhe -or era faro xonofccre , -non ^vet 
maipenfctto gV antichi ^^ per prova del mio -ajfuttto jfongoil 
ifeguente ^Jj^oma . Vcroin'qoaato al modo dcil'cfferc di una 
<:ofae queUo><he «on^udeflcreia«rltro modoj che ia 
mno . ,:^tiefto affioma i certiffimo , ifercbe tutto^ib ^ i;be pub 
'tjferein pin modi , mon pubtjfer certameme veto ; ed a ca^ 
giorni' efempio , 4n ^irtH di ^uelio aJfiotnAfonvere tntte ,lc^ 
fropofixjoni di Euclidt , melle quali fi dimcfira^ H;he una rale 
froprietd inan pub therein dtrp modo^,<be 4n mno ^xome pe¥ 
-efempio > 4a quamitd di txi Mgdi di nu triangolo ^ nan pub ef^ 
fere altra^ <che uguale a due ungotiretti , ^ iofiejjofi dimofir^ 
ditutte. le propofixioni d] Nuclide. Efaminiamo 9^^ ffegV an^ 
tichi geometri ban fnai potuto credere ^xbe le xufve d* <ApoUo^ 
nio meccmcamente conjiruite >4bbiAno ie frapfietd^ cbe da i^ 
fe le ajfegnuno. sB' nertijjimo, xbegV nnticbi jgeometti maicre^ 
4erono^ *cbe le ^urve d ApMonio Avefferoie propfieU, ^hefe ie 
^jfegnano ^ perifbe fe jpenforono , %be 41 (ptrimetro 4ella ^ara^ 
bola ficomponeva di un aggregato 4i linee retteideile^ualimon 
^onofceano i punti » per dimofirare ia 4oro *uera 4un^ei(^a , t 
<onftrmle^eometmamerJi1lc\ mn^oteano ^rgd^re ^ KbeiHf^ 
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Jo iclhradieidelie afcife delV 4fe potefi' effercmaUro Imogi^, ^ 
she in uno , cioi alia cnrva ; cht fia cod • Se un geometnL^ 
dve/fe ritrovato quri pmiU, per li quati fi poffbno defirivept^ 
quelle linee rette » delie quMifi compone H perknetro della^ 
parabola , eertatncnte It radki dvrebbert^ termina$& nan pik 
^lla curva, ma a quelle linet rette ritrovate: Je dunque gl" m • 
tichi geometrifin virtk ddla eon^ru^ione meceaniea,conobber^ 
in generate , ebe 'I hogodelle radicidelle afcijfe dell* affe era, 
juna curva , cioi la parabola 9 e che il perimetro di quella fi 
>i§omponeva dk linee rette , dellc quati non eonofcevano i punti 
tfiremi j eertamente non potevano credere $ ehe la curva fujjk 
illuogadimojiratadtlleradiei.dellc afciffe dtlV affe ^ Che gl\ 
Antichi poi penp^ero, che il perimetro della parabola fi com^ 
foneffe d' infinite linee rette determinate da' punti da ejfi no» 
•conofciHti egH i certiffim& , pefche in tutte lehr operaxfonip 
€ome tale la trattomo ; e poi ^fcggiamo , ehe Archimede fecc 
la quadratura della parabola 9 fiipponendota un aggregate di 
iinee rette ^ per che la credene ingenere un aggregatty di linee 
rette infinite j ma egli non i gid , chf Archimede penjajfe pet 
c/^ d* a/ver efiittamente quadrata la parabola ; perehe ficcome 
non penfava, che le proprietdf che da Apollonio s* affegnano aU 
la parabola fuffero^ efattamente vere , cast fupponendole come 
pere per ipotefi > h quadrh per appr(^ma':^ione . Ecco dunqut 
ttbiaramente dimofiratik , ehe gl' antiehi geometri credettero , 
the le curve d"^ Ap&lloniOf e 4a parabola inparticolare ^fi com^ 
foneffero di linee rette , ma cid credendo , mai oforono afferire p 
€he aveffero efattamente le proprietd , ehe da Apolloniafe le^ 
nfftgnano , perche fe cid creduto avejfera , non avrebbero piA 
defiderato la JDuflicarJone del Cubo, come I* hanfetnpre defi^^ 
derata • 

Ora qui i da confiderarfi f ehe gt antiehi piU nuderati ^ 
the i' moderni nclle iero preten%iom , non abborrivano di fol^ 
^ere i problemi. meccanici , quando li conofeevano^ utili allt^ 
larti ; ma non per ci^ ofavano dire , eome dicono i moderni geo^ 
metri Cartefiani , che i problemi meccanici fono geometrici j 
che fia cosi . Feggiamo , che Archimede fifervi utilmente delle 
ffifaiinille fm divine Jlnven^ioni^ c di lutte le ^Itre linee^ 
;. mec-* 
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weicaniebe » e fo/^^ utiRJJmi proitem netta/i^ceaniett : ilfi 
/p liifingi fotfe per cid Anhimede di aver Jciolti getmetrica^ 
menu i pr^hlemi meecaniei i tertB ehe ni i pertbi^, come bd 
detto , ft aveffero ereduto geometricamente ftiolti i probtemi 
Pieccaniei f non avrebbero pik defideratola SMptka^ione del 
Cuba. InftrntnagVanticbigeometri ponevano tutte le idee net^ 
la hr vera elaffa , ed in eonfegmn'^^a di cid nette eofr geometric 
fbefacevano ufi delperfettoraxiociniOf ed aceo/tHmavano in 
quello la mente a conoftere il vero unico j ne i probtemi meeca^ 
nici poi cercavano I* utile , e fi contentavano deW approffim^ 

Xjone • 

Ma atte antecedent i ragionida me addotte f ferpfovare i 
the la Parabola ApoUoniana confiderata ftlamente in ftfteffa ,■ 
e generalmente , nou fi dovea cost di facile rieevere per linear 
geomctricai e che percib^gV antichi geometvi mai cred^ttero di'^ 
mofiraxjQni qMelle d'Apolhnio^ nate dalla conflruT^one meccw 
nica ; ifignori geometri Cartefiani rifpondemnno, eon queifoli^ 
ti lor argomenti f da Renato addotti net principio del ftctmdo //• 
bro delta fua gcometria , a' quali poco men ehe ttstti i modern 
ni geometri fijono arrefi. Efaminiamo noi prima brievementc 
quello , che intorno lanatura delle curve dree RenatOrpcr poi 
ifaminare in apprcffoil valore de' ficoi argomenti • 

Egli ntl principio del fecondo libro della fua ^ometria tod a 
gVantichi^a cagion cbc feppero^ difiinguere r probtemi neltc loro 
c I affiiVctctcs^ optima coi>fkleraruntiquo€l Geomecri^ pro* 
blemaeum^ alia fmt p^lana , alia roIida> aHa denk}4ic Uoca* 
f ia ; hoc tA > quod qua&dam corum conftiui poitiac f du- 
cendo tancumrcAas-lineas^^ & pirculos ; cuiuaHa coivdrut 
BcqueaQ(iniii adminimuiaadliibeatur canica aliquafe^io; 
ac reliqua den-ique^ quin ad conftru^ionem corum afTuma- 
tux alia qua&dam linea magis compo/ka • Loda Renata ittJ 
quejia paragrafo gV antichi a cagion eh' egti ancora nella fM 
geometria fi vede coflretto di diftinguere i probtemi folidi da i 
piani ^ i canftruire i primi , awalendofi, come gl* anticlrif del^ 
le fe^%ioni del cono^ ma non dice, che gli antichi geometri fem^ 
pre ban deftderato di ritrovare una via di conflruire i problenri 
folidi col rigore de'- pofiulati di Muclide^ e con ci^ liberarfi 

" ialC 



34 1? I S S i: K T A Z I O N E • 

4all* obVJgo diporre tiuetla difiin'^lone frd gli prohlemi piMii, 

^t folidifMa quale ft ridujfsro foUmente dalla necejjicd cofiretti; 

•rrf ecco chc in qucfiaguffa ^ jii Rennto rapprefentaf ^ome irrh' 

pojjibfle iia folwj^ione de' problemi fbtidi per la via plana . /»• 

dl conofcendo egli j^he la fuadottrina poco mile arrecav^alU 

•Geometria^ fe le curve d' Apollonio non fi conftderavano per li^ 

meCf le qudli aviffero conjiantemente le proprietdj xhe da ApoU 

donio fe le affegnano\ pensb U* incolpare 3/1 antichi ^eometri di 

^eciti 9 percbe uveano dubbitato intarno alle dimoflra^ioni cT^ 

Jipollonio y't non f erano dffaticati f ingrandire , ei ampCiart 

^^uella Uoftrinaxlellexurve ^'th* egli gidripHtuva in tuttole^. 

:gitima^ ed utilijfima: Veriiin'facfes mirari noo polTum^ qood 

4ionulteTiuslinea3 halcemagbcotnpolicasi in <:ertos dt* 

4liaxeriitt gradus > neguc ctiam plane capio > •cur ilias po 

>iius mcchanicafs ^^quam geomecricas nominarcrinr . L* an^ 

tecedente > *c/7* abbiamo narrata H' idea generate delta nuova 

dottrina , *€he Renato 4)d jpretefo difiabilirefra li geometri l 

ma perche abbiamo pot* anrj narrato te poffenti ragioni ydallt^ 

quali gV Mntidhi geometri fur ono indovi a dubitare delU dirno* 

mofira^ioni d' Apollonio ; ^uopo i ora efaminare it valore del* 

fie ragioni fXolle quaii Renato fi i nfor^xjito di Jiabilireta fua. 

muova dottrina • Mgli ctfferifce , ^he in Geometria V tfattex^-'. 

Kjtf delta H:onJlr»xione niente importa per condurre air efat-- 

4a dimtfftroT^ione ^in virtu della^udle ragione e^li pretende Si 

^fiabilire lajeguente ardita propop^ione yxioii chc.dalla'COtl*? 

ilru2ione non ^farta^^rioe ^on faita4>er4 ^poftulati^Ea-* 

xlide^ di pofla perfctta dimoftrazione dcdurre ^ ^nd' ^ yxhe 

jtratta per firomenti meccanici ^gndmenteil<:ompnjfo ^H^hc^ 

Joftrom^nto di Platone^ e tutti ^nei fneccanici firomenti ^per 

mei^^o de^ quali fi xonftruifce jotamemeper >ia via de'moti 

^ompofii: £cenim £ dicattsr ided id futife factum -y quod 

inftrunicmo quodamyad 411 a^ in j>lano ^cfcribendas 9 

(Uti opu^ fit 9^irculi quoqoc , ^ tcAx linc% ob €aindeixu9 

fationetnjrcijciend^cirem) cum ^fque 'Circino y'&regu* 

Ja 9 qu^ non^xrifiu^ 4nftmimcnra<dicenda fum , in charca^ 

<iercribi non pofldnt ; ficque^iam ideo ^ quod inflmmencaf 

<qu^ dcii^ibcndis illi$ iAfcrvimit; mjpoti ina;gi$ compontai 

^a«i 
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^uam regula y & circinus:, nequeant dfi taatexa^at quan^ 
doquidein-ob hanc rationeoi potius repudiandai forenc ex. 
Mechanica, ubt tantum accurataopcris convcnieatia> quas. 
a manu prjoticiTcittir j. dcfidcracur % quamcx. Geamccria f, 
ubirolufn.rpcdarur cudta ratiocinatto*. 

yC ({ue^ ii fAttl apparenu arggmenti/i dovrebbe fotamen - 
te rifpondert tonefirinfeche ragioniypcrcht alia perfine il dircy 
the in Gcomctria, nella quale fi confidera^ la quantitd ^ la piU ^ 
c mcno efana^ conQruxjone. nientt impotta pen quel cht s' ac» 
tient alU fcoprimenta delle particotari proprietd geametricbe ji 
nn confondert gS umver^aliy, con i particolari^ edr i hfiejJOf chf 
dire , che q/icUe: coft > le qjiali fona le medefime fro, ejfp nel ge^ 
vere yfiano ancbe lenudefime nella fpecie yja qiiot pr^pofixjont: 
i trappa affurda per quelle menti,che tnirandd da metafificinet-^ 
la vera natura. delle cofp,Jan conofcere^ quanta U cofi^ parti co^ 
larJ ycbt convengono fta. ejfc nelgenere , pojjan ejjire fra ejfc^: 
diver fe confiderau in parti colare r All^. per fine avviene del 
aompaffo >.e degii firomenti meccanici quello^appnnto , cbedifs' 
io neLlibr.0 datne pubblicato centra iL libra deJla dattrina de\ 
trian^li dxLSignotGiacinto diCriftofara , cioi\ cbt l^ifiejft 
CO fa e paraganare at campaffa gU altrifiromenti mecjcanicl , 
cagion cbe convengonofra ej^ net genera di Qromenti, cbepara^ 
ganart un^ rcT^p^ed incolta uoma nato nella Laponia.ad. un Gre-^ 
cOyad una Ateniefey ad un Elatmey,ad un Pitagora^ folatnente ^ 
per cbe convengpno qurfii col Lapone. nelgenere di effet uamini •- 
Con tut to cia per a noivogliama con-intrinfiche ragioni far co» 
nofittti comcynel cerchio prodotto dalla defcrii^Jone del cant'' 
paffo 9 ft veggono efattamtnte le proprietd y in vece cbe non fH 
poffona mat vedett nellt linea curve con meccanici Jiromentii 
con^rttite «. 

La riga y ed ilcampaffi , quantunque fiana fircmentiy i 
t;irtiiperide(V operayoneycbe con quelli fi fdy produconal 
pm femplici cafp ,. cbe da un uoma > da un AngeloyO dA quaJun^ 
que pipL p€rfpicact creatura ff pojfono imaginare nella quantita^ 
e que fie fpno la linea rettay e la periferia del cerchio ..Or a que^ 
fia femplici td fa sl^ cbeH geomctra fia fpmprt^ certa delvero^ 

luago di 5» el pupta y cbe la riga ,. ed il cow.pajfo banno a lui adr 

dita- 
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4itatt> ; impeniocchlnelin rigavi Jld deftgnatatutU U li»€zLJ 
rettdfe nd<omp4ffb , ^hefigirainfefiejfo^ vi Jii defi^naf 
tuttoil terchio ; ond' i , >che cottfiderandofi anco in aflratto un 
iri Angola ffa formato dalU riga , ed un cerchio gid formato dd 
compaffo \ il geometra puole dedurre le proprietdi in vece cht^^ 
fe ft fuppane^defcriuo i I perimetry delta parabola^ il quale ad- 
ditai ptmti e fir em ^ delie radici delle afcijje ielV affe per U 
vie'i^X? ^i diver fe ri^e , k quali fi giran^ in diverfi modi ; H 
ftemetr^ non pud mai imaginare ^u^i ptmti ^ ne' qudi termi^ 
nana k linee propor%ionali ^ xhe formam gli triangoli ftmili i 
fermati 4dU Jiromento mec^antco, e ne men^pm per to me%j^ 
"3^0 dello ftromenU) meccanico ejfer ficuro del luogo^ nelqua^ 
le terminanck'le radicddeUeafcife^ dell" affe. E£c% dunque^ ^ 
che la diver lit d , is/?^ vi ifrd le linee cmfiruitetol €0mpaJ[b , « 
cclla riga , ^de Unee <^njirmte 4:en gli firomenii meccanici, an^ 
CO confiderau in ajiraitOj^i fd couofcere, chele linee <onftrmu 
coUompajJb^ €<^IU riga ci danno ficuramente le pr^rietdi in- 
vece che ie curve cmfiruite 4:on gli fir4>menti meccanici nokj 
iandoci ficuramenteiUuago de'funti^ a i quali terminano It^ 
fadici-^ non 4^i poffonomai dareficuramenteJe propriety , ma^ 
Mtefto io dimofireremo geometricamentje in apprejfo « In tant^ 
vogliamo qui far chiaramente ^onofcere €<^n quanta diverfa^ 
ideaftdebba mirare il cerchio da quella , colla quale fi miran^ 
te linee prodotte dagli firomenti meccanici i e per provar cio^ 
vogliamofar conofcere , che iUerchio i quella figura , da quale 
pnvirtA della fua femplicitd non pub ejfere in altro modo^ chc^ 
in^uello ,col quale da noifi defcrive, cii che non awienedel'^ 
le curve defer ine <ollo firomento meccanico • 

. La periferia del cerchio i prodotta da una linea tetta, U 
quale fi gira fempre uniforwament e in Je medefima , e girandofi 
tmformamente in fe medefima defcrive ptmti , che fono fempre 
ugualmentedifianti daUentro j e eosl la periferia fi compone^ 
da' punti efiremi d' infinite linee rette > tuue uguali fraeffcy le 
quali tuue partono da un medefimo punto , Or a quefia i quells 
€urva,Ia quale hd coflantemente in ogni pufho le propr(etd,ehe 
fele affoffiano j e chefiacosu Nonpoffono Ji geometric nel confi* 
i^rar quefia cur'oa^ tcmere ^ cb( un altra piit fempUce confiru^ 
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rjonc , che qudU del compaffo > pcffa far mutartll xerchio di 
iaffetiCie di figwra^y pervhi non poffano dire, the la feriferia del 
cerchio cofta^' infinite Hnee tePte , a d' attire 4inee da htrinon 
€cnoJciutei ma fcjpmo ficuramente dire , che il cerchio nsn f «ri 
tffere in altro modo, che in ^ueUo ^ col quale >per io me%7fi del 
€cmpaffi fi^efcrive j per the nelk fempliciffima defer i^ime del 
€trchio la mente unianaconafce tueta ia propritid del xerchio^ 
h quote 9 come abbiam detto, i quella 4* effere una figura, la di 
cut periferia cofia4i punti xjiremi-d' infinite linee te«e ugfialf. 
fra effe f le quali tuite partano dal medefimopunto ; in vecc^ 
che 9 come aUiamo dimofirato , fapendo noi , che h cufve d-j 
4polhnio xofiano i' infiniH linee ret^te^ poffiamo femprete^ 
mere 9 ch' una defcri%ione piU femplixe ci pojfafar conofcere^ 
che It proprieti 9xhe alle curve noi affegniamo, inaltrafigura 
ft ritrovino : cost dknque^ ^tta cid, che non i uno nel modot 
dell' effere 9 pui ejfer in pik modi » t fe fuh effere inpiit modi ^ 
non hd proprietd certe , e cofianti . Bxxo dunque dimofirato^ 
chiaramentx 9 che la confiru^ione in tutto ofatta perfet'^ 
ta dimofira^ione produce 9 invece che la meccanica conftru^ 
\ionefton pnb^atta dimofira'^one produrre . Ma a quefie ifd- 
flreragioni far a forfequalchemal'accoriogeometraCartefiano 
la feguente d^cutU 9xioi 9 ^he Archimede conftderbil cerchio 
xome un poligono d' ivtfiniH lati 9 t chepercid9 quantunque il 
xerchio fiaflato defcritto dal compaffo 9 potrebie un qualcbc^ 
reometra ritrovare i lati del poligono 9 dx* quali egU fuppont 
chefi componga la pertferia^el cenhia^ in quella.guifa9 the noi 
nbbiamdetco poterx awenire del perimetro delta parabola. 
Ma ^ quefia Ueve iiifficuUa ft rifponde 9 che Archimede nof 
maipens^ 9 ne poti penfare 9xhe la periferia del cerchio fuffe^ 
un poligono d* infiniti lati } ma folamente fens i 9 che ilpor 
imno d'infinitiUti 9 quantunque in tutio diver fo dal cetchio^ 
filiffe la figura piti propria per quadrare il xerchio perapproffi^ 
mazjone ; nella qual cofa non erro , perche V efperien^a ci hi 
fatto conofcere, che i ftgnori moderni colle loro ftrie infinitt^ 
non ft fono piit approffmati alia propor%ione detla periferia al 
diametro del cerchio , che Archimede . JDimofiriamo or a 9 che 
Archimede mn mai penso , che it cerchio ftfe deih naturn^ 



/ 
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ii un pptigono d! infiniti Uti^ 

Si fuppongd , comi vuole VOppofitorc ,. the il cercbhfi^ 

un poligono d' injinhi tati$.e (ifupponga ,. cbe fi^ftam gid ritro" 

vatf^ li punti, per Ik quali fl poffa defer ivttc quefto paligpno- 

4' infiniu lati r< e che ogni lata di ejfofia una qmntitcL minima, 

quanta ft. vogfia ,. e ebc giafjia defctitto que/la pjoligqno ynottj. 

percib quefiapaligpna avrd Le proprietd del cerchia; percbeje^ 

ogni lata del poliggna nan i un punta ^^ ma una linea f.. Irlinee^^ 

rette ^ che flcanducona dal centra a quefii lati ». nan pt^ffana ef^ 

fer tiftte uguali fra effe i, Aid f& nai nan paf^ama ritrovav net 

foligano* quelle, medefime pragrJetd^y che £ 4ffegnana^ at cer^ 

chio, il paligana nan f4rddellanatura.detcercbia^,edi Leer chia* 

non fitrtt delta, natura del paliiana^ Oltre a. cia,ficcame. abbiam 

detto pafi^ an%f^fp la> mentt umana y^ a urt Angeh nan pua im^ 

maginare una linea pike fatta^. cha quelLa della^ perifma del 

cerchia dal campaffa pradattay ni mena pafJiAma nai temere,che 

p pajja giammai mutart nella. nafira mente. Videa , ch^abbiama 

del cerchiar ye delle ffte praprieta in quella guifay, che pajjiamck 

temercy che la parabala y e le altrt curve meccanicamente de^^ 

fcritte paffana mutare di figura. , invirtkdi tma d£fcri%iane^^ 

piu ejatta di quella , cbefifd con lafiramenta meacanica yc ch^ 

in canfequen's^ di ciafi travina in um altra figura: quelle me* 

defme praprietd y che nai affegniama^ alU curve »- Archimedes; 

dunque nam fuppajc- il cetchia^ egpre delUnatitra del paligana >. 

ma can0dera faggfamente^che^ il paligana era fya le figure de'la^ 

ti determinati qudta: ,. c6' et<L U pt^ propria a quadrare il cer-' 

chia pc$^ appraf^maxjane i e di qudU figura inffritta, e circan^ 

fifittacanmirMl arte fi fervi pet' approj^marfi'alld quadra^ 

turadel cerchiat AlCincontra fuppafe^ che le curve d* Apollonian 

tealmente: jh camponeffera^ du linec rettt infinite y delle quali 

mnficanafcevana li punti, pen li qnali ft patjcvana defcrivere y, 

e pcrcia a granragiane , ne Archifneda%ni verum degf^ antichi 

volle^ mai riceverh pen linee: geametriche * Eccadunqut^- 

dimofiratoy che le curve meccMicamente canfiruite. nan poffanc^' 

mai avfire proprietd dimafirate y t ca{ianti'yan£ iy che. a tarta* 

Men at a fi duaU degt antichi g^ametri,a cagian che fanafiati rc- 

f^enti a-yalere aggiungorc a* pafiulati dEuclidt ilfeguentt^ 

' " ~ ■ pafiu^ 
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yofiulatccioi: t)atutnCOttura> idatojpUnofccare. Bd ecc)^ 
cme a torto fi 4uole degl' untichi "geometri , dopo Aver dct- 
to f xhe appdftiene -a' meccanicij'non a' "gaometri Jo ricercar 
i* efatta row^r«X'V>»e j *QUtppe ^u« procul dubbio , tam^ 
hafce lineas /quamiilasconcefrnens acqueperfeAatfle po- 
teft : Neque^andetntade^aiifa f'quodiiumerum^ponuU* 
torum iiiorutti aiigcre *iioIacrint i ^uodque ^onicnti fuc- 
rint , tnodoliceret , data duo punfta rcdta <on;tfogerc li* 
snea >^quexx d20to<:onotirCalom dcTcribete cranfeunrettt 
per datum pun^um^ Cumnilterius de cotiicis Te^ionibus 
cradlarenc > Supponerc "veriti iion f uerint • Saturn conum^ 
dato piano TccarcN v 

^£e atlUcedmi fon le ragioni 9 in pirtif delte quali Re^ 

nato tonchiude iiche^ mal ffrado la conftru^ione meccanica ,ii 

daveano dagl* ^nticbi^eometri ricevereperVnetgtoinetrUhc 

U curve d'ApptlonU ; Ma ^ueilo, ^h'-S degfio di c6nf$deraXiont 

Ji i,ihe d&po dvef tgti partdto le fue efirinfcche -ragioni dfinc^ 

rf* indurre noi d iriceverU^Hrve € Apollolkio per lineegemne^ 

tricheijifd dalldparte degli nntichi in cidjxhenon ban volute 

ficever4e^hre lineepiiii:otnpoJle 9 Home^onote fpitrali ,e la, 

-auadrattice : An%t'dippiii dtmbuifce la cagmie delNnliufli" 

^ia ^xhegVamUhi hunfatto alle^€urved'Ap<dl6nh,neW aver 

frima quelli xoitfideYdto le <actennate curve pUcompdfie , tc^ 

^ualiegli confeffa -ejfer meccdnichef infieme tolla Conc6ide , 

la Qiffmdei'ed altreftmili Veram cnioi vcrd fieri ^potcft > ut 

fcrupulus,^^)le1tlfe^^^«^ _ . 

Or a ^ai diVnAriddrei d RenatOjlqual limite egliponeria aU 
Ja conJlru*7^dne per '^ichiat aria legit imay td abile a difcoprirci 
nelle figure la proprietd ': petchi s'egli voleva'efcludere dalla 
%onfiru%tone geometricatuttocrh ,"^cfe' i intiverfi modi cotnp^^ 
fto f ericevereper legitimo folamente quello , eh- d perfetta^ 
fnente femplice ^ come ban fattogV anmbi > '^egli iioveafola^ 
mente ricevtr larifa ^ed il eompdffb i 'perche , fe in geiiere tl 
xompofio -di diver fi fnoti -non mojirale ptoprietd > ^iuno firo* 
fnento€ompofio4e p^o moflrareies'egli votevafrd gti firofbenii 
xompofii di diver ft moti affignar quelli , c&^ d fuo credere, iwo* 
firano le proprietd , doveva giometricdmentedifn6ftrdrei the 4t 
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tufve d'Apollomo^ de ferine coUo firomento meccaniici mofintnxjt 
efattamentc tc proprietd ^ nfaquefto egli nonfolo-non lohdgeo'^ 
fnetricamente dimoftrata^ma mn hd portato afavare del fua no* 
^ello fentimcnto aliro ^ cbe qutllecjirinfechef ed appxtnnti ra* 
<gioni da not aecennate, le quali at certo non frnofHJficienu pc9 
diroccare una, legge di Geometria ftabilita , com* egli fiejja cou'^ 
fejfa , datutti gV antichi geometri ; donde fi vede , cht bifo* 
^na rifpettareV auiorita d' Euelide > di Arcbimede ^ di Pappo 
jileffandrino y e di tutti qtkiii , ehefiorirono netla faggia anti^ 
thitd ; perche , mal grado le eftrinfeehe ragiom da Rtnato ad^ 
tlotte afhirdi awalorar la c&nfiruxione meccajnica ^ vetta ft^ 
guente Raccoltaio dimoftro geometricamente, ch« k radicii k 
\ iqiiah fi crovano nella parabola per Id tnczzo degP idro* 
V mcnii mcceanici f non corhfpondono neiraflfe a ipunti 
W cftremi de'loroquadratijonde/^ conofccmanifefiamente viamt 
^uetla pfopcfi%ione de fignori moderni geometri , eioS, che le^ 
€urve d" Afolkni^ fi pojfono fupponere defcritte, perebedanno 
toftant entente in ognipunto > afimihtuiine del unbiQp leprc^ 
frieta" 

Ma il piil belto ft i , che Kenatojleffo non era affattofict^ 
ro dclla froi oft^ione da effo (tfferita , cioi ; che Ic curve dc- 
fcritte coHo firomento meccanico moftrino efactanfienre ic 
proprictii j per cbe nel principhdcl fuo terxp libra egli moflra 
Mn certo rimorfo della propofi:^ione ardita , cbe aveva offer i to f 
iaqualcafa non avrtbbe fatte j fe avejfe credut9 di veder 
tutto nelle curve d* Apollonio meccanicamente conjiruite } ed 
tcco di cib ta praova dedotta dalle fitefte/fe parole : Tamecfi 
cmnesUne^curvae J qud& motu aliqua ordinato defer ibi 
pofjunc 9 ia Geotnecrtam funt recipienda^^ non ideo tamen 
permiirumrelt , uti indifferemer qualibet , qux primuuM 
occurrat , ad Prablematis cujufque conftruttiohetn > fed 
cura fcmpcradhibcnda ed , uc iimpiicitfitnatn j cujus ope 
id ipfuna folviqueat, eltgamus. Ubi quidem obfcrvandum 
cfl » per iimpUciltimas non fafutn intelligendas etfe > qu» 
omnium facililBme defcribi poiTunt , neque qux propoil* 
ti Froblcmatisconflru<fttonem/vel demonftracionem faci«* 
^ioreim redduar ; fed pra&fcrum qu^ iimpUciir\mi funt gc« 

nerisr. 
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0ef is, quod adquantita.tecaqi^iitam dstermiiiandani inCcsi 
virequcat. 

£uo dHtiijtiefCome Rtnato mojtta%ehc per maffima generale 

fi deve nU confiruire fegnir fempre il piii fempUce 3. e perclb 

fg/i nop fui ripatare affaHofiaura U confiru^i^ne meccanicA , 

mentre non pui afferive y the non fe ne p^ffa trovare un cdtra^ 

fiii perfettadi queila , tb" egli ujk pr lo me%p(piel fuo ftr^ 

ntento meccanpco , mentre fapeva , she v' i fra' geometri la^ 

§onfiieu:^ione fempUce del compaffo ; c the Renatanon era betui 

ficHYC delld fua prapofi^hm , cfsi , chela cMfirt^xfone meo 

tanica fuffe affatto^ legitima , 9 valevole a fcopvit le proprie^, 

td geometriche y l<^ fa egli conofrere nelle feguenti parole^jk 

Qucmadmoduiu eiempli cau& j ad lAvenktidas coc li- 

neas pcoportiooaks ^ quoc libucric non opinor modum 

julliim faciliorem dari 9 ncc cujus^ demonflxatio evii- 

dentioff fit 9 quam^fi cufvse lioca&adhibeamurrquse per in^ 

iirumencum fupra explicatum defcribuiuur &c^ Ora queW, 

opitiot fd chiafamcnte $OHofaen , ebf egli mn era benficurOf 

she nan fipoteffero ntrazuire per la via fempUce d* Euclide le 

« dtie f ed infinite me'i^r^e propor^ionali in qutlla guifa , cbe It^ 

bQ io ritrovate i per chefs egli fuffe Jiato ben ficnro > che il fna 

firomenta meccanica era il pii^femplice ftromento , che fi po-' 

teffe adoperare , non avrebbe detto > uc opinor > ma avrebbe^ 

data > cbe il luoga delle radici non pub effer altra , che la cur^ 

va^a cagian cbe un altta piUfsmpUce confirwzjone non pudfa^ 

re ychefi ritrovino in altro luoga dalta parabola diverfo . Alia 

ferfine avrebbe detta r camedico ia » che non dubbita , che ii 

luogo ddle radici fipoffaritrov^re in altra luoga, cioi, al mia 

fiettilima geometricamente canfiruita : Renata dunque dum 

bitavaejfbfieffodella troppa ardita ptapoftyoi^e , cheavea df^ 

ferita ^ per la qual cofapatrei a buana ragiane fperare » ch" egli 

medefima renderebbe alle mie dimofirao^iani queila giufii%ia p 

che ricufana a quelle render e i Juoifeguaci • 

Renata des - Cartes poi, ftabilita gii calle deboli ragioni^che 
Miam narrate , la maf^ma ciai , cbe le curve d'/ipoUonio fia» 
no tinee geometriche, s'appigliayficcome egli ha detto^a quelto, 
cbe doveanfars gl'antkbi^ eioi^ ad ampUare la dottrina deUc 
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<«rw 9 e per'lo mcs^zp S^' calcolo analhico a rixrovar curat 
infinite ^ ie ^uali tutte ^gVimpiega dlla foluxjon de ' probUmi ii 
tun' i^radii'eyaffaticadimoflrare VutHc fthe produce il //#d 
€alcolo ^nilitico xoW tfempio )ii molti frobtemir sd in parti* 
xolare di ^utllo foluto da fappo per la via .fintetica : ^lla^ 
ferfine perjuade a' geometri M appigUarfi 'dntieramente a que* 
fio metodo di €alcoUre^ abbandonandoin tuttOfytellafoluxJon^ 
4e' probtettti pla viajinteticaijiccotnefivedeinunafua htte* 
■ ra , Tiella quale ragionarido Het problema Uella RoUettd icbe fi 
cggitava^me'fuoi tempi i rimprovera a" ^eomari la lor €eciti 
di voler fejguire la viafintetica fquando appigliandofi al caUo^ 
lo xLnatitico , yotevano ageualtnente , *e fen'S^a fatica folverlo "Z 
Ma quanto'Ia licen%ai^the ^enatohd nclla Veometria introdot^ ' 
ta, eV 4ifo4el tdlcolo abbino alia puritd^ed alV ingfandimeth^ 
to dellefumxpiociutOi^vogliatnoora britvunente dimo/lrarloi 
ma primavo£Uamo ^additar la vagionct per U quale tatt'i mam 
tematici moderni ban ricevuto le curve per Unee geometricbe^ 
tfijono appigliati alV Analiticayta Sintetica abbandonando. » 
/JSgli^ certo yxhe ilpiugran darmo ^<heV animanmanajM 
pruova daW ^ffer al torpo ^ongionta 4 ^uello ^bborrimento ^ 
cb' dve a ^oigerfi alia intera ^e pura rifleffiane :p€r meditare^ 
in aJlrattofen^aV a\mo He'/fenft ytdd avvitneiperehe'quan* 
tunque-verofta , the V anima , tome da Dio difcefa , -fiteng^ 
fempre quell' amore verfo le tonofcen^e del vero,the Jddio ave 
a lei dato neW ^tto , the T bd creata ; Con tutto cio perb i fenfi 
tenendolafemprevccupata velletofe efteriori , han si gran for^ 
^a di tenerla iungi da iquilV umore ki tonofcenr^e , ^^aUe ^uali 
fempre afpiraperjuanatura , *che grandijjimofafiidio ella feme 
nell' aftrarfi dalle fen^bili cofe per raghnare in aftratto * ,^e^ 
fta veritd te la f anno Mara gV 4$omini tutti , chc fi fervono pri^ 
ma del fen Jo dell* immaginativa,che dellaragionei -ed efempi^ 
yce nedannoperpruovai fancititli^ i quali con fommafacilitd fi 
tonducono -adyfertitarfi in tutti quegli ^ferci%) ythe pratica^ 
y addimanda^ ed ^Wincontro fomma faticafitfmrimenta^ 
fer indurgli a volger lo fpirito alio fiudio dAle ^fiien%e , p&r 
I* acquifio delk ^ualiyatten\iwe di mente, € ^a%iocimo ft ti* ' 
^biede^ "' T 

«r4 
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Ora pofto quefia frinciphy^i da^faperfi'p cbe gli catcfUi pra-^ 
iUi f^i qualtmquc 9€nert cbefiino, bannth la^ for^a di allet^ 
tap l^animar^ acagmu cbe ^i fembrai ^ cbe:quti\ pratici cd^ 
€oli appagbinikVamerk innatii ycbeelU bd vttfp te conofcenre^^ 
d€l vtr&^t neLmedefifM tempo (a^difpenfano dalta pern fa, ohhli* 
gaxjone dirifiettifre,e ^i ta^ionatei the fia cosiy VanimA calco^ 
Unda non raghnoTy fercht iUpratico calcolo dd altri tnven^ 
iatth II fmmini^ra quelle tHritij cbi ellar fdrebbe obbliga^ 
ta d'andatt cercando afor%a diproprh raxiocinio^^ e ctrntutta 
do iappaga. net contemplate quelle, veriti^y cbe fenz^ altrafa^ 
'ticuy cbe C07k quelLar y cbe apporta: Id^pratica-^ bd-ritrovato^. 
J^ffid i Id^ cagiont in^ gcnetAlty pet La quale i fignori modern! ,, 
geometrL ban ricevuta con tantapiacere Cufo del catcoH anali* 
tUoi Narretemo om liragioni ^ per. le quad quefio calcoldsana^ 
litico i. cot onto perniciofo , quant o noi abbidmo dimojirato^ cbe 
ftd^ne nofirr DiatogBi fiampati inrAmfiirdamVanno vjlSiAC'^ 
xenniamo dunqut^mi in brieve ^idanniycbe alto, mente umana,. 
ed aWimraniimento della Gjsometriayiicalcoloanalitico pro^ 
iucje^ 

It danno maggibtey cbe fi l*ufo deVcalcoto analitico > f 
qfiello di pnvargt! uomini deV piA important e utile 9^ cbe ap^ 
^orta^ lo^udio delld Mdtematica, cb^iqitello diformare una^- 

mente, la quale ftkcapace di difiinguereconficureXZ,^ iVveto 
dal falfo in quelle cofe'f nelle qftali nofira mente puole cofkficu^ 
re^X/!^ il'ueto conofcere ycosl egli i certijfima cojcff cbe Vuma* 
na-^ mente ifiata da, Dio creata, con una. tale prop^ietd^ cbe How 
fuamai acquijiar le facultd\ alle' quali r'applica', fe non^ for^ 
mcksk di quelle un lungaabbito} qjUndi iy cbe la^-fimptice^ idea 
delUdimofiraxJone y. la quale additoi allamente umana^C idea 
delveto^ yUon puoprodurre in quella U^facultk dr dijiinguere 
con ficurexx^ ilverodaffalfa neira Goomctria t e cbe non pof- 
fa produrla i certiffimoy percbt fe la femplicB idea: delloi rfi- 
moftraxjpne poteffis fruttare alla^mentennrana ilgrande awan^^ 
laggia dk difiinguere conficure^^ il^erq dai falfo , dopojiu* 
idiate le ottapropoft^ioni del ptimoJihro d'Euclide 1 nelle qua^ 
U egli ci djt Videcc del teorema^ del problemar, e di tutti modi y 
tMiqualis'argomenta. inGeometria^ la. mente tanana: formc^ 
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rebbe catfilo ajutodi ouellt propofii(i6ni Cidea dkl^^to , e del 
falfi , eton cib avrebve gia acquijiata non folo Ufuculti di 
<onefc€Tt il veto > ma U ^ran privHegh diragionarc nelie iwa- 

terie tuttt ^efenxf^ incidmpare in errorei ^ tatte le altre pro^ 

pofixfoni di EucUde, che fitguono, fifiudierebbero foUmentt^ 

-d fine di erudite U mente neilc proprieti geometriche ^ enon^ 

per diJcipUnaria nM^efetcixio del ra^iocinioi All'incontro Mi 

'oeggiamo perefperienxji > ^e in cid ^ ^he appartiene at p»rgar 

la mente daU' errere, nvviene queUo appunto, cbe avviene ati\ 

uofnOf ilqualetmole ne$tare ii fiio corpo da/latordcT^p^a : im^ 

ferciocchi fe quefh laftia caderi' acqua, a <agion d^efempim 

fbUmentt foprade fht hrde mani , a fine ditorre xna I'immon^ 

4i%fafenxfi fortemente ^roppixuar V una coni* altra , rimarm 

^ebbero fempre lorde J e foT^e^ quant unqne per $hi fecolo in^ 

•tiero faceffe tad^r aqua fapra di^uelle • Lo jhffb awiene alU 

mente umana,4a quale fi/epelii fee slfattamente nella materiat 

nel prima momentOi che viene ^d abitar nelt* uman torpo^ che^ 

uafi non le rimane pin vefiiggio di queW amore^ cbe bd verj^ 
conofcen^e del vera jper motto , ffe* ellafenta narrar dima^ 
firaxionCi non^squifterd mat lafacuUd di Uberarfi dalVerrorCf 
fe non formerd un4ungp abit^ ad emendarfi de* juoi^rrori y H 
41 piAf e piii volte contempiar U taffoni^de* fuoi erroriy cbe ^tui^ 
le a dirCi formate un lungo abito afilvere probhmi geometti-- . 
€i pet la viafintetica • 

^uindi Cy a mio crtdersixhe non i al veto wnfotmequet^ 

ia propffi^ioneyX^lla quale i Signori Analiti^i dijpenfanoi gio* 
vani fiudiofhdaW^bblig^d' eforcitarfi^nella folu^ione de* pro^ 
Memi per la via fmteticay tioii Ch' cgH i fufficiente ftudiar 
Ja Gcometria ordinariay ^he vaica dire , i primi £lcmenci 
•d* Jittclide, e che pofcia refercizio del la feliizioac d^'pro*- 
blemi I fi deve farr pec lo mezszo del <:alcolo analicico , c 
1)00 per la GeoiDetraa iintetica: petcbe il jtrnpiicefiudio^eU 
4a Geometria , cbe cbiaman^ ordinaria , fa nella mente uman4 
^uellofie/fo f cheftoi^bbiam dettofarV acqua , che cade foptm 
iclotde mani di coluifchevuole nctutrlcyfenv^a firopiociari'un^L 
con V altra 5 ed all' incontro il calcola anditico non difciptinm 
la nt^nte ^ ptnhi eonducendola per una via prattica y non s I 

ffer» 
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fercita in quello il raxtocinio\, AlU perfine a qudli^che preten - 
dona difciplinar U mtnte per mex^Zfi del calcolo dnalitUo , 
^wienc appunto quelh , che awerrebbe ad un uomo , thz^ 
petendeffe cftrcitar le gxmbe net camminare facendofi jemprc 
port are dal coccbio . Md malgrado tune le antecedent! ragio* 
ni da noi addotte 9 ifignori analitici ban pretefo , e preten-- 
dono, che PAnalitica fia pi^ valevole a difciplinar la mente^, 
a fine di formar abito a conofcere il vero , che la Geometria^ 
fintetita ^ele ragioni, che addncono, fin lefiquenti. 

Per prime dicono effi , cheil me^o pik pojfente per far<i 
€Onofcere il vero i quello ^ di coniemplar le cofi pi it chv fi puo 
in aiiratto » e con minoreajHto de finfi che fia poffibile \ e che 
fercid additando effi la qnantitd confemplici latere, e non co9$ 
linee ^ e figure » come s'ufa nella Geometriafintetica , accoftu* 
mano U mente a confiderar la materia pi A in afiratto , a cagian 
che le letter efino figni meno JenfiUli j che le linee , e le^ 
fuperficie • 

Per fecondoj a fine d* avval^tar f ufi de loro calcoli, ifi^ 
^ori analitici riftringono lafaeoltd, chela mente umanahdp 
in piik angufii confini di quelli , che la natura medefima^ 
^"hd riftrettl ; percheper efctudere I'ufo della fintetica afferif* 
ccno, che la miente umana dovendo, nello fcoprimento delle pr^^ 
frieta geometricbe, haver fempre prefente una.lunga catena d' 
illayoni > mentre ne contempla una » fante cedent e li fugge^ 
dalta memoria j e dalV imagina^ione ; e da cid concludono, che 
non fi poffono grandi ifcoperte fare in Geometria fen^a Vufo de" 
$alcoli , i quali fomminifirandoci i modi difignare in carta tut'- 
teUillaxfoniy che la mente fiquando rifolve una quifiione ^ 
oquando indaga una veritd , hanno lafor^a di condurci ben^ 
lungi , e conftcure%^a alio fcoprimento di quelle veritd ^ alia 
conofcen^a delle quali la mente umana non potrebbe giugnert^ 
per lofolo mezx^ della Geometriafintetica . 

Al primo argomento de fignori analitici fi rifpondcfche non 
folofignando con lettere le quantitd > la mente non s' accefiumd 
a ragionare in ajlratio, mafifd pm al fenxp fogetta, e fi difior^ 
na in tut to dal fa%iocinio ipercbe quant unque vero fia , che^ 
le lettere p con le quali gP analitici additano la quantita , fiana 

' " D '"' ^ ^ fegni ; 
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j^j^i fnjttto fsnfibiliy cht lei linens / e /e fig^^rc y contHttoeio la^ 
mentCf U dk cuifrincipcd ptopfietd. i it r^gionare y non s* efer^ 
CM pernio nuT^xi^di quelL Ittttre nelta^iodnia^aftrMtOyper^ 
cbe dopd.che hA fuppofto ^ cht A fia. Hna.line<t, AButLrettan^. 
^olo,f^ quandOf comincia. aealcotarei > non confempla piikiiUA. 
aHj/iattQje ptoptietiy che qnjsllei linet fegnatt. con It, Utter e in 
variymodi cmbinate poffpno^ avert i. iia aJL'incontr.a^fa.cendofi 
h ntente dolctmentjs condwrre ddcdcoloyfi prende comepro^ 
frit^ quelle veritX^y cbe il calcoloyt nanuiLpropriara^j^iocinh l& 
4ve. additate i in^vece chtneUa Geometric fintttica^f, quan* 
tunqnt s*addifi Is. qtiantitd. con fegni pi A, jenftbiUy come fono le 
lime y It fiiptrficie f ed.L cor pi OHcoro: , I a. mentiydopi, cbe hi, 
U quMtitd. floats, y i coftretta.adJncaminAr(i colpwpritkts-^ 
%iocinio petifcoprJre IcverifiyC con. cib si efcrcita,neLra^om 
cinio ., ^.^cftofLvedc evidenttmente. nel modo >. col. quale per 
I A. via anfllitica. fi folve un problemageonuirica , percbey dopik 
cbe I! analitico.ave. intefpJafiatQ.della, quijlione ,, e l-'ave ejV 
fref^Oi nelU. dimoHrAi^one f.quando poivuoU titravat V equa^ 
ifione 9. t U Hduxione di quello: ^la. mente ft. lafcia. in tuUo con^ 
durre dalpratico^ calcolo yC. con»ci^ fllibera,daUa,faticA di rim- 
correrje. alC induftriay a fint di rhtovare pet tOLmex!KP della,^ 
cofiru^ione le vtritd.a.ttiignotef e dMpenofotefercii^io^diram 
gionare i Alia perfine [e non [kvHol negare y^ cbe: la. ntseffitia 
i la.madre della.virtk y ne memfi puo^negarei^ cbe la.G.eome^ 
tria.(intetica. ejercjtoi UrA^iocinio^i, in^veclf cba ill calcola* 
anaUtJcarende pigrA.la.mente nekragionare-y e la^rende inetta. 
all* indufiria ^Ec.co dunquc^ M i fallace.q'*ello.argomento ap^- 
parents y col. quale Ifi^norlanaliticiici vogliono fart crtdere ^ 
che f egnmdofkconj fegni pik:a]lrMtLl^*quantitd^y U.mente.con^* 
ttmplLmeglialeveritd ynon. oflanti'che poira^Mi pikmate^ 
riulmentey, penbcptAtijcanuntt ri^jO'Oa.U vemd ». 

Al'fecondo argomento poi/ktijpondje yche laMenteumanct 
non i in c(^slanguffiitonfinLrifiret)4yCome i ftgnori.analitici cc; 
la rapprefentano ,. a fine di.rendel^neceffdrij.a! geometrLi lora^ 
caIcoU y ptrche fe confideriama litmbilL fcopette ycbe. nella^^ 
Ocometriaban fatto Euclidey Afiiimedty Pappo , e gl' aUris 
aUtuhigeometri yconofceremo x cbl-aforr^ di metodoftnteticoi^ 

ban. 
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Ian vitrcvato quclUveriti , delle iqudli ma^gim hm »e hdru^ 
ritrovatei maderni, mtntre-p fuori4dleinven^hni dimmve^ 
turxMi 9 ^elU quali noi ^bbianta icbiaramente jir^viito V infuf- 
ftfitnxji ^"non x*€ggiamo^xbe:4ilcunamile4nven!a;ione ciabbino 
i lorccalcoli ifomminifirau 5 ^n^f 4i fiVi ve?giam^, che mal 
grado id fernkiofa livewra di ftendefc im pt^^^ di turva per 
tenayT^eUtJfotc^oli delle fcrie irifimu nanfi fono i fignori 
moderni afproT^iniaii pih ^illa '^ptadratHra idelxircbio 4i quelm 
lo , ehe^* i approffimato Archimedes an^idi piApuol dirfi, che 
-nemeno fongiontialP efane^xix di fjuello^ Injbmma , fuorihe 
^Icma picciolaxofauttenente/iU^ 'ufo4elie-€afe'fificbe , lielle^ 
-qudli wn ft richiede V efattexxfif >»^ J^afla I' approffimaxidne > 
non -veggiofM j cbe imoiematiciaSbinorreavato'^ranutilCy^ 
dnUageomeiria de* fignori moi^tni^ 

Ma qMlunque fuffeV mile ychei %Mvi cdlcoli de" fignori 
moderni nrreear potefferoper V ujo delle cafe fifiebe yqueftanon 
farebbe wai iapcrjiinforagone toidannoi'cbe urrecano alpi^ 
importante 4ioftro4ffare jcb' i quelle di 4ijciplinar la.mentc 
nelrAfioumo ^ ed nnvero > quundo neW ufa de''tMvoh lamen^ 
te ccntempla le pr6prietd f*cbe per me^^o di quello i)d titrava^^ 
te fWfn ricavn da qudlle alcun mile, a xagion 'cbe fe vuolt^ 
quelle 'veriti'con giujfia idea rimlrare ile rimirerd xome cofe ^ 
xbe 4 guifa di:proprietd fonoritravate da n^altro, e nelle iquali 
^lUyper la nobile qualitdicbe bddi tatiocinatite,nonbi alcuM 
farter In "x^ece xbe quelle ^eritd ycbc la mente ritrova per lo 
wex^ delfitapiora^it>ciniofir(te^icv^ein$ra,'e le pui fuirare ca^ 
me^roprie y percbiJon^figlieHelfreipri^ ran^Jvtinit^ ; in quelle a 
:gran ragione ft xompiace,e gode in fe ftejfa ^ll^^bitoicb^ bdfor^ 
jnatp or ben^ ragionare i in quelle xlla ft xmipiace ddia propria 
indufifia nel proc^fcciarfi dalle cofe uote le ignol e^e 4illa propria 
ferfpicactanet dedurre ^eritd da ^ueritd ftno alPinfinitoi in 
ip$elle^Jfaft xonofie cert amenie'nella nobile facultdxli ragro^ 
ifare fttperiofe-allealue menti^le qualinon *banw> avuto^xa 
ii giungcre alio fofprimemo 4i quelle ^eriti j cb' ejfa bd difco^^ 
ferte % In "vexe^befnelP Ufo de'xalcoli ^nalitici > "una graa^ 
mente4a Dioxreata per ragionare in^^atio^ la quale ifde^ 
:ffKrd f^ie difie^rfi W/' ujfo -delle coje p%(iUcbe^ Jl Wdr4 ^gj^ 
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vottnentc uguagliata,eforfe anebe Juperau da una mente debo* 

le,]la quale per U mexp^o deleaUolo rhroc/erd egualmente che 

quella,delle veriPttfoco importanti sU fna con tutto cid dagV 

cnalititi riputate al pdrM quelle^he legrandi mtnti ritrovano 

colP ufodel raxjociniolfintetieo . In fomma ficcome il coccbh 

conduce al termine , ebe banno a lorofleffi prefiffo , egualmente 

i deboli, cbe iforii di gambe ; cosl i calcoli eonducono allofcO" 

primento d" inutiliveritadi egualmente legrandi ^ cbe le de* 

boll mentiy ma pofcia fempre avviene, che quelli^ i quali fono 

negV elementi d'Euclide femplicementc eruditif c ne* calcoli 

efercitatif fiano inventor i in Geometria di picciole cofe , fen';^a 

effetgeometri ^ percbi nel tempo fiejfo, che tal uni ojientano la 

figura d'inventori > non banno la facultd di difiinguere il vera 

dalfalfo i onde poi ne awiene f cbe nelV efame di una difficile 

dimofiraxione fmtetic$ fi perdonOf e fi confondono. Allaperfi'- 

ne V invcnxjone de' calcoli efiata un bel rifugioper quelli ycbe 

bramano di comparire inventori fertx^effergeometrif e percid /" 

ufo de" calcoli da Renato prima propofto > e poi dagValtri > colL\ 

invcn%ione di nuovi modi di calcolare , ingrandito > bd ritro* 

vato si gran numero di (ettatori » come or orafivedr4 • 

^ella , cb' abbiamo in brieve narrata i I' idea del dan^ 
TiOi che V ufo de'- calcoli ave arrecato a quella fublime parte 
dellaMatematica , che difciplina delle menti s' appeUa : chi 
poi voleffe Itggere quefia materia in altro modo trattatajeiga i 
miei Dialcghiflampati in Amjierdam I* anno ijiS. In tantofie 
bene or a accennare brievemente quei difetti » che fi efpetimen^ 
tanoneW Algebra in cid che riguardala facUltd di J(U>frir Ic 
proprieta geometriche • 

Il gran difetto, che s' efperimenta nel Algebra in €ih chi 
s* attiene alio fcoprimento delle proprieta , egli i 9 che il cal^^ 
€olp analitico addita alcUne generali proprietd , ma non addi^, 
ta le praprietd piu particolari , eper cib non facendo difcender 
la mente nella contemplaxione de* piA minuti particorali, fd,cb\ 
glla npu poffafornuire I' import ante abito difar le di^inxjonifrd 
le cofe , cW efamina, e le proprietd, cbe confidera^, onde poi ne 
awiene , che accoftumata a mirar le cofe folamente in gene^ 
tajie > s* i»ganna in quelli particolari medefimi j 1 quali a lei 
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fembrxy the dipendono da quelli tmiverfali , cbe conofce ; che 
fia cosi I lo ef amino un froblema per il calcolo analitic'oi in^ 
quefio il caicolo m'addita , a cation d' efempio, ibe il luogo del 
froblema da me cercat^ i all' equa^ione quadrata ; /* arte mi 
da prontamente il inodo di eofirmrU per lo me^zfi del eerchio » 
e della xxxxvi i. del.primod* EueliJe: .^^fio metodo i inge* 
gnofiffimo y efembra a prima ve^ta utiUj^mo, perche fendo 
»» luogo generate j ed uguale pertutti , pare > che ci dijpenfi da 
quella importnna falica d' andar quafi tentoni cercando nellt 
diverfepropofh^iohi d'Ekclide il luogo del probtema *j ma con 
tutto cib quefta foverchiafaciliU arreca moUiJJimo dannoi im^ 
percioccbi , quando la mente cerca nelle diver fe propofixjMi 
d' Euclide il luogo delproblema, i coflretta a difcenderne^ 
parti colari , ed afar quelle minute difiim^ioni fra le caft , le^ 
quali cafionano netla mente umana utiliffimo abito di ben di^ 
ftinguere ne" particolari : Oltrt a cio quefio difetio, cb* i nel 
caicolo analitico, cioi dinon fare difcender la mente ne* parti-' 
colari y rende I' Algebra fear fa , e mancante nelle inven^ioni-j 
perche quanto pik la mente difcende ne* particolari, tamo pi^ 
fitrova numero £ importantijjime writi affai maggiore di 
qtieUo , che ritrova quando ft rimane folamente nella contem^ 
plarjone degli univerfali ; e per ultimo quando la mente s* ac^ 
cofiumaneliafintetica ad efaminare i parti colari con dimofirdm 
Xjoncj diviene ftcura delle propriet a parti colari, che bd ritro^ 
vate i in vece che la proprietd generate additata dall' equa'sya^ 
nefi pud ritrovar falfa,ne' particolari: Alia perfine gl* an^titM 
cifanno tutti , come volgarmentefi dice, iltatiiio per una me ^ 
defima regota , perche fi rimangono nelle conofcenz^e generali , c 
negliJ>articolari fpeffe volte fipetdono. 

Pruova evidence di quefta veritd ce I* apprefia itgran^ 
froblema delle due mei^%e propor^Jonati da me foluto ; perche 
intanto bd potuto folverlo y in quanto che.fono difcefo a con'- 
fiderar Le curved' Apollonio piu in pnrticolare , cbe non tt^ 
hanno confide Alt e tut$' i geometrii ed a cagion d'eJJMfioi 
tutt' i geometri ban eonfiderato un affe infinito , ed a' punti di 
quetto banno immaginate infinite appticate: lo all* incoatro in^ 
^me eon Galileo ho eonfiderato le parti ^ che i\eCprimo»o 
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*f d" numni 1^4 /^y »t Jeraihi t^ZjCi^tda cid ne bo Se* 

dmo , the* I %U090 dellc radici i alia vetu , tome fi vedtd 

chiaramente melUfeguente Jtacvdta. >Ofa tyuefia ;gran verita 

non fi fotcva^erumenteritrovarey Vigumriaudo Ja quantitd 

fih afttatummte^ coffee ^reuniom jxhedebbufarfi fifignori 

4malitici^mabif6gnava'Mfcendtrene' fartivoUri ^fiminuti ^ 

€ome M fatto io , tof^dcran4o I * affe 4ivifo4n qutlle parii par* 

ticolari ^ i:hefi poffmo tjfrimere xo^ i humeri 9 frofjpgBendo foi 

-a difcenierene'p^rtholarifbd trovatoi iuc^hideHitubi , t^ 

delle radivie/fere nnc^ra mile Itnee^ette j r 'tio hi fatto pure 

difcendmdo MUxonfiierai^ione dc* partlcolari fik minuti } e^ 

ierfamenfeilluogoie'tubi^la^rtuameyiaa fi fiaeva r/^ro* 

^arein^-wrtitdelP equa^ne ^ubita Htrovata per il^aUoW 

4inaluiio > percbe V eqtun^icnc cubitd altravpfa Tion ti addita « 

Ji non tht il iuogo del problema tfiereal tuogo ii una p^en%a^ 

4i terxpgr4do , e pofcia V Algebra ti iajiia iacura di tofiruir-^ 

4^^ Ek€o dunquej -cbe t Jligi^anon fpflo non infegna di difcen* 

4tre me* farticoiari :f mafd , ^e ige^metri trrino ne'particola^ 

ri ^ fertbe fe ver4) i , vome^ in noiti duvgbi 4imoftrato « cbt 

illuqgadeUe radici dellt-afciffe ielV affe^i allarettayemn alia 

'mrva; T Algebra non Jfomminifirand^ci^Uro, <beil modo di li^ 

ierard 4n fartitolare da iquefti trrori, 4L *€aghn<che noi er- 

tiamo me'jfartieellarif/empre <h€ "vogUamo tonfiderofU conn 

€wfequ€uxe 4elU frofrietd generali^ ch'tlla ^i^ditay at- 

ia per fine fi: mon^ ft neganoie m^e 4imoJira^oni $ :n0n fi pui 4 j«* 

ires^Mtgdre ^ ^he V JUgebM ^ €ag;kme t ^be c ' inganniamo ue* 

farii€olari z _fi "^edri foi -nella {equentt ftactoha quamomi^ 

muiametttefer la vva, fintetica fi tentenrptino :gli fanitoiari $ 

fmbe in queila^njpondendc ad alcune i>bbies^ionif:farovedert 

deUeutiliffimeyed^ngegn^ffime4ifii,9n^ioniiU ^uali ferlo mev^ 

^delcalcolo ^-onalititQ ^crtamrHttnonfifanno ^ Jcadccbana^ 

liticidunqneitm infegnimo ^ 4ifi!€ndet ne'farmdari ^ t con 

"€ih privano i gemnt^i4MoJcofrimcnto4im^tiffimeiwpwtav^ 

writd^ie fim xagi-onCf ^ nelle fropmta parUcttari fpejfe fiatc 

i^ingannino. Edil peggio, fi^, -the quefiodifettodi non dijcen* 

4erne'particolariy:e eon eibdi non^ccQftnmaria mentea/ar 

4*/^^^?f^^ f^^ i farticolmy ^c Vujo dettyitgehrafro^ 

duet 
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du£e mltementi id fignotigeometrff ftpropaga^ancora mltoftti^ 
iio dell A, maderna FUofofiay. perchs m qutUd ancora fi, rimwr 
gonapoeiknun cbe tuninelldconofcjtnr^adJegli univtrpLli^ neU\ 
ignotanxi^ de^ particolarl a. nop atUtienti ;. <r&r fts cosi\ Re^ 
nato des^ Cartes^i^alquaU in^vera- [i deve itMiga^Ume: d' aver 
infintMtOr TUgt umdnk quejio^ tnodtkdiprocedere con geametric^^ 
ta^iocinu^ ncUerfpecJiUxioni: meta^ftcbc y dopSi^averpo^o iiL^, 
pi^ btW o$idint liL medtfima pptavo: dtlU efijieni^a dt Dh , cbi- 
5. Agoflinocfd nel fuch nattata^ de libera a^bi ttiOy nt panico* 
Uri poia.noLanentnti'y,com^fonOclcL realie^difiinT^ionadt Dio^ 
dalUmateriayche-vale a. dire, io: CteAxjomy. ntUa.dimofira's^io^ 
m delloi Hifoina, Profoidenx^inelt indagare tat natutap t reffen* 
%A. delLanima.umanaf*y nelpravare itlilietaarbitri<kf(t nell^iti^ 
dagare iLpremh ,» cbe Iddio ptepara. cl bmni\ ed iLcaftiga 4* rei 
iopola.fnor.tey ei in.ttatigWaltriparticDlarLa.noipii)Limpor<^ 
tantiife ne paffacoriargomentibreviyeffrmfecty, ^iapparenti^. 
come ft pUQ, ^edert nella^fiio. tv^v ^evt inedita%i(me*. Alia per'^ 
pie. Renatofa^a. mia^credereir in. Metafi{uit qatUo' ^ chef A neU 
la fuagcometria y mperciocche.mqu^U-egliy(iccame.j(dxbiamo^ 
dbnofirato poc*^ an^iydopi averci infegnaioH futpingegnofij^moi^ 
modo di calcolarer y quanda^ gi^^S^^ alla^graw di^ctdth deUoL^ 
^nftruxjonej s' appiglia.al partita, di dimoftrarficon,argomenti 
ffneraliy, ei efyrinfici\, cb^ le curve £ ApoUmio* hanno le pro^ 
p^ietiycbe da qutlUfeieaj^gnanotdelloJieffi^modofJtiimMeta* 
fificaydopiich'egUbd: ditnofif^ata^r.efi/ten:^ dir DiQ^ qjiands^giun^ 
ge alia, gran. diffijetdtidi conflruit V \}nivexfo^ -^^^ fpi^Z^^ l^ 
naturadeltcncfire particdari virtu, feUpaffa pure y cwnt^ 
bk fatto> dtlle curve di Apollomn y edin.quefia guifa Ufcia lei 
nofire menticoUa: femplice univerfaL conofcenx^a delt^ eftflen'^a 
di:Di(^ yintornaalla quaktuttigl'anticbi§loJhfifwLconvenuti^ 
frdeffi^ 

Ma it danna^tnaggiorey che'tnomdifcendire a, ipartiiolart 
eagionayfiiy chcgU uomini accpfiumati dall- ufodelC Myebra:. 
a. rimanerfi neila^ conoffcnxs ^^S^ unive^rfaW , non.a!veni& pot 
. ^ffi fnetodo*per dfittamente ragionare: intorna a iparticolarii. 
eidalPaltra^ parte poi volendo^ iefihire Uu naturae drquehpar^ 
tiailartattenemLailasMcta^fica^fbcabbiAim acit^nnxti poe^'an^ 
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i(/> di quelli con grandiffmo danno della Religione , e delta Rf 
pubblica tottamente giudicMo ; e quindi iy cbe ve9;giamo tan^ 
t€ varietd di fette regnar nelV JSuropa , tune perniciofe alla^ 
Santa Religione : mentre , chi colVempio Benedetto Spine - 
fa, facendo tntta una majja di Dio , e della materia , nel 
tempo fte/fOf chefinge d' inal^ar tafuamentefino alUconofcen* 
^a delle veritd eterne , cade lordamente in un bajjb , e fangofo 
Epi cures fmo j chi difpre^^^ando lefcienie naturali , e le virti^ 
umane de'gentili, tratta Platone da un poeta vifionarioyc tutte 
le virtk de* genttli da viT^ manifefti contaminate , e con cio 
fingendo di zoler portar le nofire anime all* acquiflo di una vir^ 
tA piA fiiblime , ch" e la nofira fanta virtA crifiiana , render 
neir iftejjb tempo gt' uomini inetti aW acquifio delle virtu ci^ 
vili, ed umane, le quali pur fervono di fcala aW acqui^o delle 
pirtA criftiane, ed in quefta guifa corrompono V ordine dellc^ 
Repubblicbc', penhe gt uomini, per dendo affatto di vifia luma^ . 
na libertd, e con ejfa /' idea di quellagluftiTja , cbe per lo me^^ 
^0 del lume nat urate pud nofira mente formare , gV uomini 
timangono fervi miferi ,€di niuna umanafelicita capaci. Ma 
non i quefio it tuogo di dilungarei in quefta materia ; fperia* 
mo nella Divina Bontd di pubblicare un giorno una Metafifica, 
da noi gidfatta , nella quale difcendende , came ft deve , ol^ 
tutf i particolari a noi importanti , farem €onofcere cbe Ic^ 
fcien%e de* gentili filofofi fervono di pruova alle vtritd a noi 
Crifiiani rivelate, e cbe le virik de'gentili fervono ancora^come 
abbiam detto , di fcala alV acquifio delle virtu crifiiane nel 
tempo fieffo, cbe promuovono la virtik eroica negV uomini, c fo^ 
no alle Repubblicbe cagione di godere V umana felicita • Pro^ 
feguiamo ora, dopd quefta brieve digrefji0ne,ad accennare $ dan^ 
ni , cbe la fat fa geometria de* moderni cagiona allafilofofia , ed 
qW ingrandimento delle umane fcien%e . 

Se riguardiamo a cid cbe s' attiene all' ingrandimento 
delle fcien%e ; veggiamo i moderni filofofi attribuirfi lo fpeciof> 
titolo di fpregiudicati , ed in confequenv^a di qucllo ftimare^ 
vane vifioni tutte quelle fublimi €onofcen%e , cbe delle cofe^ ^ 
naturali lefidrie ci narrano aver avutogV antichi-, e li veggia-^ * 
?^? ilHi^^^ f^y?*??'/ ^Ppli€^Zf<^9ii lo affaiicarf$ alia foluz/one di 

quel 
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queifrobltnii i de' quali gli antichi ban diftitrato lo fcofrU 
prifnerite , ed in quefta gnifa imprigibnano , per cosi dire , /o 
^^I2^f »m4»^ in «» angifio tatcen , fendendote ddla conofceur 
XCi de*foli tini'verfali paghe , e tontente . Diquefto iiefd mani-^ 
fefta pruova il (.Mahbrancb nelfito ly. tibro delta Ricdtca deU 
la verita al cap. 1 1 1 .-: Egli in 'quel capitolo configlia gl • uominf 
ad ejjer si fattameme moderati nell amervetfo la gloria , $hc 
imitpidifce affatto negl" animi di tjuelli il difio difeguir queHc 
virtii erofche alia Repubblica utiliffime^del confegmmento del- 
k quali folamente gV uominiinfiammati d* amor di gloria fan 
tapaciyeperpro'vare^lfuo-aJpinfOitratta divifionariftutti quef, 
i quali ft luftngano di poter ritrovare la jolu%ione d* atcun0i 
di quel celebri problemit che ban fempre-deftderato gt antichi ; 
te fegutnti fono le fue parole metla nofira italiana favella tra^ 
[portate . Egli e fenza dubbix) ^ che non fi ricrovercbbcro 
came falfe mvenzioni) e tante immaginarie difcoperce t fe 
gl'uomini non ii lafciaflfero abbagliare» e propria men tCyCo^ 
meeflfo dice > sbalordire dair ardencc deiiderio di compa«: 
riro inventor 1 ; Imperciocche la fermaied oftinata creden- 
zt , nelU quale iond molte perfone ^ d' aVertrovaro ^ a^ 
cagion d'efempioy il moto perpecuo, la quadrat^ra del 
ceTchio>o la duplicazione del cubo per io mezzo della Gco^ 
metfia ordrnaria » non per altra cagione fi e radicata i^lU 
Uor mente y fe non per quelk del gran defiderio > che ave- 
vano di comparire al Mondo uomini, i quali aveflerori- 
trovate quelle cofe^che gl* alcri aveano inutilmcncetenrate* 
Le antecedents fen U maniere^ colic quali egli rimprove^ 
m a matetnatici V ardimento di voler tentart la folUxJone di 
quel problemi ^ cV akri non ban finora poffuto ritrovare ; e^ 
quantunque fembri , che colic antecedenti parole /' Autorie^ 
dtlta Ricerca delle veritd fe la prenda folamente von quetli » i 
qnali ft luftngano d' aver rifrovato la foluxfone degV acccnna^ 
ti problemi % con tutto ci6 perd, a mio credercytgli dipinge nella 
figurs di vifionarij tutti quelli j cbe di quti ft fatti problemi 
ientano la foluxioncy percbc fe egli ragiona di qucUif cbe ft lu^ 
fmgano d' aver Jciolto un tal problema , cbe in veritd non^ 
ban fctQltOj ragiona fipra an fogjctto , ^k[ i indegno dclle Jut^^ 
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'$onfidera's^imi nuntte V amor . verfo la glorU ci puif riempire 
kenfl U mtnH di una vana fperan^a , permoio chc ci iniutaa 
UntargV impoffibilii ma mn puo t4nu> oscecar queigeometri , t 
quali fono di mentc fofficicnH a difiinguere il vera dalfalfo^cht 
pungafio a non inundtn m error e fparticolarmentt in GMme^, 
tria y quando gli viene daaltri infiguatoi eosldmque non e/^ 
fendo quefii f} sbalorditi ucmini da confiderarfi y dee crederfi > 
^be qnefifl Autor-c ragionaffe di qutlli , i quali tentano la fdlu^ 
%iof^edi quei probUmi ycb* egUftinMva impoffibiU a folverfif 
MdJn v^ro i ^rtiffimo, ctk noi non fappiamo alcun uomo, chc:^ 
nieritiil titolod\ uomo , if quale OHtccno daWamor delta glO'^ 
tda fifiafontcmente impegnato afofienere pergeometricamente 
^imofirata, a la quadra^ra del cerchio^ o la duplUaxJonc det 
€iubo I Sappiamo' benfi all' incontro , €he Giufeppe ScaliggerOf. 
fpoffb dalT amor dclla ^ofia tentb la quadratura del cerchio y 
€ ch^ ft lunftngo f av^rla ritr^ovapa ; md che pofcia> avvertito^^ 
de/fuo errore dai Padrt Crifiofaro C^avio^ qualjaggio od onorata' 
uomo ft ritr^tii ^rendendo a^qi^eUo gra>i^ie, che I' aveva awer^ 
tito delfuo error e ^ II Padre M<ilebraneh dnnque y obd ragiona^, 
tfi di uomini 9 che m^rifono il fisolo di uomini , ed bd foppofio 
una cofa impoffibile.ai accadere , e con cib s^ i dato a. divedet 
p>co infefq della ptapura deUa mente umanok ; egli hd ragio* 
liaio di quei, uomini ftupidi % i quali non fon capaci di conofce^e 
U pXfiprJo errore f edemendarfi anco avveniu de'loro errori , e 
qttefii taU> cgii non ppteva. » . a buona r*agione yaddur^ii perefem^^^ 
pio de* dann\ y che prpduce^ I' amor della gloria ; perche, /' amop, 
della gloria no^ puo ^uajl^re quegl' uominii che la natttra bdgiA 
format iincapaci d^inUnder la veritd,y,ond e,chc quant unque^ 
6 ^^Z^i^S^, dal cuope degV uomini /* amor delUk gloriuy com' ejfo 
Vucle, n^npercib fi toglierebberojal Mondo iftupidi iDaUa^ 
qual cofa fe ne' deduce^ chefe /' amor della gloria fuffe uiilc^ 
alleRepukbli^be per altfe cagiom%eome io tengo fermamentt che 
fip' ygli fiupidi.incap^^i d^inted£rp una veritd, che loro s' infe^ 
^na in Geqmetrkainon apprefterebhno ba(iant£ motivo per sbann- 
ditt dal Mpndo V ufilijfmo^ amor verfO' la, gloria^ ^ Il Padrt^ 
l^tebrancl^dunque, obd ragionato>di quelli 1 che fono nA^ifiu^ 
fidiy ed bdpmaso^ a. fine di condannare L' amor vetjo UvlprUy ^ 
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^^ntfempio vJtno , ed inutile i o hA intefo trattar ia (iuptdi tut)- 
Xi queia, chetenHno i fopraecenhaii prob/€iHi,edbi rHilkiHefr^ 
ie ragionato j perche per difCy cbtdt'prMenti difficilijjitni, cc^ 
me fon quelli delta quadraturd del cerchio , e delU dnplicas 
\iime del cubo , non fe ne devt tent at la foluxjone f bifognagets 
metncamente provare , xhe fono injdiitbiti > e quejio i qnello^ 
che non'hd fatto il P. Matebrdnch per ^uanto to fappia • M-t^ 
qui rifponderebbe egtiforfi , che per quel che s' attiene alia Z>«r** 
tlica%tone del Cuho , potea a buona ragione cfedtre i niuno p&* 
ferla ritrovare per la tfiA pidna-, pctche fendo egli del fentimen^ 
to di Renato des-Caftes , cioi > che le curve d' Apollohio abbin^ 
le proprietdy^he }eV ajfegnano , noH potea pen fare, che fipotef^ 
fero defcrivere per Id via plana -, 

\Ma a qu^o ft rifponde per primp ^ xhe il cader nelV elrr^* 
te di Renato i pfoprio , ^^me dhbiam detto , di quelle menr 
tiy che ft rimangono meila fuperficie delle xofe^ e ft iafciano per • 
fuadere dagV atgomeriti apparent i: eper fecondo fi rifponde^ che 
^uando anche ft voleffe concedere,che il cubo non ft potejfe dupli^ 
xare piii periaviafi^na, dopdxhe Rehato hi dicbiarato fcioh^ 
ilproblema per la via de folidi(cid che non bd ofata direalcUn^ 
degr antichi) come mai poteva egli dichiarate problema injo^- 
Mile quello delta quadratura del cerchio i mentro per quel che 
y attiene a quefio problema, Renato des-Cartes non 4)a trovat^ 
defcri^ione meccanica, la quale egli abbia pretejo, che dia le^ 
froprietd, percbe fe ft parla delta quadradrice, egli ha dichiarato 
il contrario', dunque V Autore delta Ricerca delta veritd notLa 
foteva di propria autoritd dichiarare ihfblubite il probtema del^ 
ia quadrat ura del cerchioied in vero not crediamo certamente d* 
^vere delle ragioni dalla Metafifica dedotte, colle quatiftpojfa 
provare^, chela quadrat ura delxert^io-fia impqffibite a ritro^ 
varft, ma fetche non poffiamo geometricamente dimofirarlo, non 
^bbtamo ardimento di dichiararlo probtema infolubite . 

Da quel che abbiam detto chiaramente ft conofce, tht^ 
il P.Malebranch non x* oppone giufiamente alia veritd , quand'0 
4ifferi fee quefia propoftjjone generate cioi, che chiunque s* in^ 
tefta d' aver dupticato il cubo i vifionario • iMa datC antete^ 
dente fua propoft%ion€ fm^ fruova affirita $ ft cwferma' fentn 

£ X "" prt ^^ 
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fte piu queUo > the abbiam ditto pac' M%i cioi , cbt la novels 
la geometria dajienato introdotta, e da fuoi feguaci Jeguitata g 
guafia , e corrompe It menti de- geometri , ^ grandiffimo dauM 
arrtca allofiitdh delta mtdefima Geometria y perche fe ft. confix 
dera il modoycol quale I'Autore della Ricerca delta veritd^ fen.-* 
%a efaminate i particolari, decide di quelli, appoggiandojl fola-m 
nuntefopranoti%iefalfe, egenetali-, neceffariamente bifogna. 
€onchiudere, che U geometria de' moderni non conduce allojca^ 
prjmento delLe vcritd particolari f donde pot ne avviene ^ che 
fatta pigra nel meditare la lor mente , conofciuto cb'ejjihanno 
pochi univerfali nellofiudi^ della Filofofia , divengono fcettici 
ne* particolari , cd abbracciano quelle perniciofe [entente , che 
pii^fon proprie ad appagare le loto proprie paj^oni ^ ed i lor va^^ 
»i difi) ^ 

JDa tuttoquellof che abbiam dettofin or a iniorno a* dani 
nifChe le moderne fcien%e producona^fogna dedurre;mportan^ 
tijjima cofa effete^ il ben fcegUere i metodi, co* i quail le fcien^e 
infegnarfi d£bbano,percb*i certiffimo,che,appunto come diceva^ 
no gli anticbi geometri ydiffkilfmnteyfen%a un profondo fiudio di 
Geometria, fi pud divenire flofi>fo j cd i certi^mo altresl , che 
in quellaguifa , che gli uomini s* accofiumano a pen fare nella^ 
Ceometriay delVifieffo modo penfano nella Filofofia ^ e come pen^ 
fano nella Filofofia f cost penfano nella Morale y e nelle altrc^ 
fcien'S^e tutte^ e che da quefia catena di fcien%e fon prodotte le 
virtuofe » o le vi%iofe paffioni 5 ed in confequen%fi di quelle j ^r, 
abiti virtuofh o vi%ioftyptr lo me'^^xfi de' quali fiformano le^ 
njixjofcy le virtuofe Repubbliche i per la qual cojafi dovreb* 
hero da' Magifirati attentamente riguardare i modi, con i qua'* 
li da' macfiti le fcieni^e s' infegnano 9 per vedere /' utile ^ e il 
danno y che dali infeohamento di quelle pud ricavare lo Stato » 
Ma io non vorrei giay che quefia fpecie d' apologetico di^ 
fcorfOf che hofatto contro V Autore delta Ricerca della veritdi 
aUun lo prenieffe come divetto contro tutta la Repubblua tetn 
teraria de' nojiri giorni, perche io contro altei ragionato non hoy 
che contro i fettatori delta geometria Cartefiana y i quali per 
avere aperfuafione di Renato troppo inconftderatamente ricevu^^ 
$oper linee geometri che le curved! Apollonio ^^ ojlinandofji ai 

non 
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mn voter €Onf efface il loro^ errore^trattando dn vi/hnar^ qufi 
geometric i quali altro non^fonOy cbe rifianr Atari delia vera, ed 
utile geametria degli antichiiNel rimanente poi sa affiti bene J^i 
ihevi fono a' tempi noftri digniffimi , c fciem^iati uomini y e 
the nella Francia medefima non mane mo uomini y i quali fono^f 
€ontro i Carteftanij forti difenfoti dcUe feieni^e, e delle virtk 
degr antichi : // non mai a bafianxfi lodato Monfignot di Meos 
/i vedere net ritratto cbe fa di Romani , de* Greci y e degl\ 
Egi7^ij,nel fuo libra intitalato Difcarli fopra la St0ria ^ qu^nm 
ta cgU riputaffe le virtH degU antiebi : Monfignor C Arcivefci^ 
vodi Cambray fd vedere nelfua dattiffima Telcraaco y qnart'^ 
to bene nella fua. mente fiedejje V idea dell' Eroe , U quale S si 
giufla , c corroHa nelle menti de" nofiri moderni , cbe mol'* 
tijj}mi uomini adorano- i vi%jj caperti fotta la mafehevU di vir* 
ti$\appatenti i II Sig^ la^ Fevure, ragionanda delle virtH degC 
anttcbi , dimofira ancor egli quanta riputaffe la poefia di qua 
grand' uomini t II Sig. d- Upi« rimprovera a: fuoi franceft i dan^ 
ni y cbe con le novitd , le quali di giorno in giorno intraducona 
ue Qudif della Ftanciaycagiananoall\idiomafrancefe ycd art* 
coalle altrefcienxe i^moltiffimi fbno ^'altri francefij cbe ram* 
pognano i moderni metadi difiudhare y and* e, cbe i perni4:iafiin^ 
novatori fan ancbe in Francia da' Franceft medefimi tombattuti. 
la poi certamente nan da. altro ^ che doll' amor delicti 
veritd fan moffo afar quefta fpecie di apologetica di fear fa co^" 
tro I* Autore della Ricerca delta. veritA y petche per quel cbe 
a.m^ s' attiency fembrami di nan poter in alcun moda^ effete an^ 
never ato y a cagion della DuplicaT^one del Cuba da. me ritro- 
vaZOy fra q/u' sbalorditi tent atari di cafe impoffibilii cb'egli ae^ 
ceuna ypercheU dimaflra con pruove geametriche i tdancarcbe 
le mie dimafira^oni nanfuffero cancludentl y ne men merka ta 
raccia d' aftinatOf a di viftanario yperche fe ft canftdera y cbe da 
qiiando camparve atla luce del Hondo V anno 17 ^4^ la mi a no* 
vella Inveni^otUf altri Oppofttori non a.ve avutiycbe alcuni po^ 
cbif le oppqfi'jrjoni de* quali non fono fiate da alcuno fin ara apm 
pravate; e cbe /' ijleffa c^lebre , e dottijfima Xjniverfitd di Up • 
fat la quale era fattemente impegnjua ad apprpvatle^ a at* 
gianc de\ miei Dialo^iy non folo nan le apprayo x ma canftde-'^ 
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' prudentemtnie operate , non approvando ia mia Dnplicaxjpnt^ 
delCubo , a finedi nonfar'patefi alia moitttudine gl' error i , 
ne' quali iimiampata una gran parte de* signori matematici 
de'fiofiri ghrni ,i quali-effendofi abituati a conftruiremeccani' 
menu ,xd a dimoflrareperlo me^'3^0 de' prat id caUoli , /Jr»- 
tifebbero troppo pena a ridurfi un' altra volta a fegufr quel ri^ 
ffre nel conjlruire, e ntl dimefirare^xb' Euclide faggiamentc^ 
prefcrive, e cb'iftato dagl'antichi geometri feguitato, donde la 
p0ce delta Repubbiica letterarix ne potrebie tffer turbata . A 
ftiTgio dunque , e profondo configlio de' Sig, moderni matewate* 
d,e non mat amaliPioJa artedi quelli,attribtiird il loro pruden' 
ttftlenxjioi tantopiAyche fe tnai awentjfe, che i sig. matematici 
Cartefidnificotttinuaffero^gover^iareia riguardo della mia Du^ 
plica^ionexlel Cubo^colla^ame accennatapruden^a del Senato 
Itomano, to hi ben donde fperare, the i Pqfieri almeno vorranno 
prender contex^a di quefia mia novella Inv€nxione)per4;he non 
avendo i moderni geometri I'autoritd d'ofbbruciar 'i.mici libri, 
in quella gaifa, che 7 Senato Romano avea d" abbruciar quel di 
Numa, non pojjbno far si , che U mie Opere non giungano alU 
notixja de'Pofteri. Ondeiojil quale in Xfirtii delleduca^ione^^cbe 
ho da' miti Genitori fortito, he accoftumato il mio animo a ri^ 
putart piA , the i prefenti , e fugaci non meritati applaufi , la 
ginfta, tflabile ^ria avvenire , mi confolerd agevolmente^ 
della non curanT^a, the t signori moderni geometri faceffcro ptr 
avventura tomparire delte mie opere ; Ma fenxa portar* si 
lungi le mie fperan%e, io ho anct^raforti ragtoni di credere , che 
-fr a i viventi geometri qnclli , chehanfiordifenno^ conofce^ 
ranno , che 'lfilen%io de' signori geometri Cartefiani da altra^ 
tagione non i prodotto^che dalla mancan%a di ragioni, chi in^ 
effi , per opponere alle mie dimofira^ioni j ed in^conftquenxa^ 
di cibi i fiudiofi indifferenti non vorranno lafciare di prender* 
tonte^p^a di un tamo importante Problema , quanto i quello 
della Duplica%ione del Cubo , in tutt'i tempi 4efiderato ^ e da 
^runo ritfovato , e dimoftrato , fuori che da mi 

Paffiamo dunque con quefia fperan^a a far vedere in pi A 
modi geometricamente dimofirato, che quelle proprietd,che i Si^ 
gnori geometri ban creduto vanamente trovarfialla parabola^ 
^foltmana^ fi ptroyano nelle noftre linee rette. HAG* 
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CONSIDERAZIONI 

S0^a la Parabola A^ollomanal 
PROPOSIZIONE,E TfiOREMA. 

E iiadara la linca rctra AFdivifa*, pw 
efefflpio, ia novc parti uguali ; c dalla;^ 
prima parte AB , che fi prendc per uni- «^. . 
ta, fiaiirara ia BC pc^pcndicolarc, o J-* x 
uguale ad AB; c dal punta D teri»i»^di ^S' 
AD uguale i 4. unita AB r fia tirara lju» 
DE uguale ^2. unita AB ^c perpendico- 
lare ad AF > c dal punto F terminc di AFp iia rirata la^ 
FG pwrpcndicolarc ad AF , cd uguale k j* unita AB: t per 
i punti Ar Cr E , c G fiaii© tirate le Hnee rctte AC , CE, ed 
EG. Tutte le linee rettc pcrpendicolari ad AF^ le qjuali par«* 
tono da Ipu^iti della linea retta AF > e terminano alia line» 
rcttaCE , come per cfcmpio HI &c. > foiio mezze propop- 
ssionali fra T unit4 AB ^ e la porzione della linea AF ^ do^ 
vc cade la perpendicolare ; per efempio » HI mezza pro- 
porzionale fra AB 9 ed AH. Edello (leifa modo le perpen^- 
dicolari intercette fra DEx > ed FG^ > le quali partono da i 
punri della AFj e terminano alia linea retta EG, come per 
c&inpio> TV^ &c. > fimo mezze proporzionali fr4 T uaic^ 
AB>cdAT. 

COSTRUZIONl, 

INrenda/J la BP , porzionc della linea rerta AF , divifau 
in punti ^ o parti iniinite f e da i punti della BD uguale 
k J uni/^ AEintendanfi tirate infinite linee perpendicolari 
ad ADj e parallele a DE^ le quali termininoallar linea rec- 
ta CE , linea > che congiunge per i punti eftremile perpen* 
dicolari BCi, c DEzi come per efempio, le perpendicolari 
PioX^MN,e cmte Ic altrcr £ dcll'iftcffo modo dd i pwk* 
P^m I. A * del- 
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delta DF intendaDlt tiraie iftfinice Imoc retce perpendfcoh* 
ri ad AF>e parallele adFGJe quali cermininoalia linearet-^ 
ta EG , linea , che congiungeper i punti cftremi le perpcn- 
dicolariDEi, cd FGj ; c prolunghifi larettaECfia chc 
s* incomri jcon la DA alluogaca ., come per efenapioi nel 
punto K. 

Dico 9 chc tutte le iniiinice perpendicolaxi j che termi* 
na^yo allelinee recteCfi, cdEG^ ^no mezze proporzio* 
nali fra runita AB> e la porzione dclla linea retca AF^ nel* 
Ja quale cadono , come per efcmpio j HI mezza pxopor- 
zionale fra AB , cd AH , o fia radicc di AH j c lo Acilb di 
tutce leal tie. 

D I M O S T R A Z I O N E, 

PErche abbiamo divifa la AP in nove parti uguali^di mo-^ 
do che AB e I ) AD e 4, cd AF 6 pi cd abbiaoib tirate 
jpip J.*' Ic pcrpc«dicolari BCi , DRz -, cd FG^ La £C unit^ far4 
* mezza proporziofiale itk AB^ cd AB medeiima 9 cioe iari 
radice di A£ . La DEz iara mezza proporzionale irk AB 
unitaf ed AD4, cioe Czrk radice di AD* £ la i^G^ fara mez- 
za proporzionaJe fra AB^oica , ed AFp 9 cioe fara radico 
diAF. DiiiK>flreremoora> ckeHI intercet^afra£Ci, o 
DEz > la quale termina alJa linea retta C£» •^ radice di AH» 
Perche abbiamo di vila la £F porzione di AF in pun« 
ti 9 o parti infinite > tutte le parti deJla BB (aranno in pro* 
porzione aritmetica frk efle i perche fe ad efle s' aggiungo 
comunemente AB , tutte le parti > AB ^ AP ^ AH , AS, Sec. 
faranno in proporzione aritmetica fri ofle^ 

Deli* iheflfo modo le infinite parallele intercette fra 
£Cf iC DEz faranno in proporzione aritmetica fra eflejper* 
cheavendo noi prolungaco la EC^ e la DA iino in Kj abbia- 
mo formato il Triangolo rettangolo KDR ; ond*e ., che fc 
dal Triangolo KDE fe «e rogiic il Triangolo KBG , Je in- 
finite parallele intercette fra £C 9 e DE , Je quali partono 
da i punti infi^iti dclla BD# (sixjmno in proporzione ant- 
metica fra eflc« 

Ma 
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Ma fe le porzioni intercecte fr^ A6i ^ cd AD4 fond 
iofiDite y e fono in proporzione aritmccica ;e le paralleled 
intercctte fri BCif^DEZf fonoinfinite, e fono in pro- 
porzione aritmetica • Nelle infinite parallele intercetce fra 
BCi , € DEz , k qiialiterfliinanoalla Itnea pettaCE^ vi 
iarii la fomma delie radicidi tucti i q^jadrati intercctti hk 
ABi f ed AD4; Ferche le parallele infinite 1 le quaJi termi- 
sano alia recu C£ , fendo tante in minaero , quznti fono I 
punti della porzione dell' aflc BD > e fendo in proporzione 
aricmetica : Nelle parallele intercetce fra BCi ^ e D£2 vi 
dev' efler la fomma cfi tutce ledifFerenze , che poflbn eflere 
fra le infinite radici degl* infiniti quadrati antercetti fr4 
ABi f e4 AD4 9 ma fe v* ^ la fomma di cucte le diflferen- 
ze 9 che poflfon clTerefri le radici degl* infiniti quadrati > le 
infinite parallele , le quali terminano alia linea retta CE^ 
fon le radici degl' infiniti qiiadrati imercttti fra ABi > cd 
AD4- 

Ogni radioe poi cade al punto eftremo deir afle 9 dei 
quale el la e quadra tOj come per cfempiOf HI radice di AH; 
percbe il quadrato maggiore avexido radice maggiore 9 che 
il quadrato minore ; ed il quadrato minore radice minore » 
che il quadrato maggiore ^ e le radici intercette iri BC 9 c 
D£ fendo infinite j ogni radice dour^ efler maggiore dellj 
antecedentc 9 e minore della fufieguente, come per efem« 
pio , HI maggiore di P 10 ^ e minore di SQj e perci<^ ogni 
radice cadera al punto eftremo del fuo quadrato ; dunquc^ 
Ic radici de' quadrat! intercettifr^AB , ed AD terminano^ 
alia linea retta C£ > ch* e cio fi dovea dimoflrare « 

C O N S I D E R A Z I O N E- 

« 

FIngiamo ora per impoffibile , the un' Avvcrfark) nc2 
gafle> che le radici terminano alJa retta C£ > e coimi 
c dicefle 1 che Hi non e radice di AH : Se e cos^j dimo- 
ftriam*ora in aJtro modo , e per la via negativa > che fo- 
lameme HI e radice di AH • Suppongali come prima la BQ 
diviia in parti infioixe, e tucte uguah fracifc « 



€ CONSIDERAZIOKI 

DiMO&TRAZlONE II. DELL* ANPEGEDENrE 

FAQFO&IZIONE . 



S 



E HI non h radicc di AH 9 come vuolc T ANrvcrfario i. 
la radice di AH fara una liaea, cbe termiacr^ , a fuori> 
o dcncro dclla linca recta C£ • Termini prioaa fuori , e h 
radice di AH iia^ per efempios HO ; fe e cosi , caliir la per- 
Tav. L pcndicolare OQ>ia quale termini alia Uoea retta C£;ln'()ue-^ 
Sig^ L. fiocafo la SQuguale adHO^la c}uaJe terminaallalinea ret- 
ta CEy fara ancora radice di AH^ e percid la radice di AH 
{sLtk in una linca fuori della C£> ed iaiieoie nellaretta CE.» 
Deir iftefTo modo S i ^^ ed MN faranaa radici di AS 9 e k> 
ftefToavverra fuccefllvameate dicucte Ic infiAitc radici in- 
ter cette fra fiC I9 e DEz - 

Ma fe e cask, una delle in&nite parallelc ineercetce ftk 
£Ci, e DEz far^ maggioire di D£z: pcrche le paraileie ^o 
& fuppone I cbe s-* eccedono fra ielle in proporzione aritme-* 
tica> ed allora/e la radice di AH termina fuo^i della retra 
C£^ la cadice di AD4 cadera in ua pumo ibpra il pumo D: 
c» ii fuppone>che nan s*eccedono ia proporsione aricmetica^ 
cinqueft^cafole iniioite perpendicolari tirate da i pun-* 
ti eftremi delk lince ^cbe terminana fuori della linca retta 
C£ I come per cfemptat^Q^ i^ N> e tutce le iafinke altrc^ 
divideranflo la retta C£ in parti inlkiite rtutte fempreuna 
jninore dell* akra r oiu]f e ^ciie Ic ialiaite paraileie > le qua<- 
li partono da i punti della BD y e termitiano al'la retta C£^ 
son ibno ia proporzionc arkmetica f e fe noa fooo in pro^ 
porzione aritmetica, Taflle ED noa far^divifo ia punti , 
o parti iafiaite, iiccome noiab&iamdfuppofto per coftrur 
2ione 9 il che e alTurdoj percb* e contro Tipotefi . 

Deir ifteilb modo fi dimo((ra 9 che k radici noa poT- 
fixnterminare dentro della retta CE^ come perefempiot 
che HR non pudeflTer radicd di AH; percbe ie ternunaflcro 
dentro della CE , una delle infinite radici intercette fri 
BC I > c DEz farebbe minore di fiC unita , ii ch' e aflfurdo • 
Kon poflbao dunque le radici dc* quadraci imercetti fr^ 
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AB fti AD terminarje n^ fuori 1 ne dentro della linea tent 
C£ 9 dunque terminano alia rec^aCEj ch'ecio iidovea^ 
dimoRrare « 

Dell* ifttflb modo fi dknaftra ,xhc la paraHcla TV in- 

tercettafra D£2, ed FG^^ la quak tcrisina alia linea rctta 

EG, k radicc di AT ; Terchc fc fiproUjnga la retraGE fm 

che s* incontri con la TA allun^ata, fi dimofira, che Je pa- 

Tallele iniinice intercetceM Dfijt, cd FG5 ioAo in ua^ 

. Triaiigok) rettangolo , ^percid £ono in j>rotporzione arit« 

mcticai cche TJC, che cerfl)ixiaiuQri4ella£G,iK>n pud 

cfler radicedi AT; e xhe niun altra , che ternaina dentro 

di £G pu6 ^fler radice di AT i e percio le parallele in- 

tercette fra £Cj> cDEz, le quali terAoinano aJla rettaC£# 

fan radici de' quadrati inieixecti Ira ABi^ttd AD4> e le^ 

parallele intercettc fra DEZf edK^^i lequali cerminano 

allarettaEG, foo radici dc' quadraciincefCeciifriABj^ 

cd Al>4ixhe e ci<^ fi doveadimoftrare • 

C ON5I DER A2 I ONE. 

IN cofrfcc^onzadelle ant^ced^nti dknonrazioni timdM 
provato , cfae la Parabola ApoUoniana non hi ie pr^- 
prictai che fe 1' aflegnano i perche, fe ioii6 dimoflrato^ cho 
le radici infinite 9 le quali terminano alia mia linea retta^ 
fon radici dclle afcifle deir aflc) le applicate , cbe termi* 
rilano alia Parabola Apolloniananonj>oflbo e0ere radici 
dciraflc. 

Le dud anrecedenci dimoHrazioni in ioAanza ion Icf 
inedeiimei che ii icggono neUa propofizione prima del RU 
ArctCQ>che del Mio J^uovo Metodoiiofaxto nc nuei Dialo* 
ghuMaperche miavvcdevoychequantopib iodimoAravo^ 
tancomcnoapprovazionexicro^avo da aloini Signori Ma* 
.temacici. Pacta ieriariflc^onealle xnie antecedenti dimo*- 
Arazioni , dubbitai 9 che quei Signori Matemacici « iq4iali 
/Crovavo xenitenti ad approvare la Mia Opera , penfalTero 
forfe, che non fuflfe neceflfario^Clt^e /e radici ddle ctfoiffe dell* 

4i£efuJfcro in ^ro^or^rj^ne arimeMa/ra ejpsi ma che potefle - 

ro 



ro eccederfi con alcre differcnzcy dalia proporzon^ arltme^ 
fica diver fe 9 ccon cutto cideflfer radici ddl' afciflfcr 

A quefto io rifpondevo > che da Signori mlei OppofU 
cori non pu6 dirfi i che le radici poflfan terminare al peri- 
mcrra della Parabola , feaza che fia oeceflariot che Ic irv- 
iiniee fiano in proporziooearitmetica ; percbe avevo io gva 
dimoftrato , che in qualunque proporzione , che ii vogli^> 
che iiano le radici , non po(fon cerminarc n^ ftiori 9 ne dea« 
cro: Con cutco ci6^ benche io ripucaifi fuperfluoy nclla Lec« . 
cera > che indrizzai al Sig. Giacinta di Criflafara^ Jii dtmo- 
Aral 9 che neceflariamente k radici infinite incercecte fr^ 
BCi 9 e D£2 non poflfon elTere radici delic afciile deU'alTe^ 
le non Ibno in proporzionc aritmecica . Ora la dlmodra* 
zione da noe facta in^quellaLectera h la medefima^che pon* 
go quV appreflb in fotnaa di propofizione^e con cid fi vedc, 
avcre ia^tta la tcrza diaK>Ar»£Lcmc allamia Propoiizionc^ 

PROPOSIZIONE. 

SE fe applicate infinite airaflfe della Parabola Apollotila^ 
na non &' eccecionam proporzione aritmctica > notiut 
poflbn eflere radici dclic afciffe dell* atle «* ^ 

COS TR U ZZIO N e; 

SUppcrngal! defcrirca la Parabola ApoDoiriana nel fnad^d 
i^f^g***^^ da Galileo > cioc , che AB lia i> BCiy AfD^f 
i^il- . I>E^ APj^,edPG|^. 

£ fttpponganfi^come priafaytirare per r p^^mi A, Q Er ^ 
G le noftre liiice retre AC , C£i ed EG; efuppongafi la EC 
allungaca^ finches' incomri coll* aAe PA allungaca y C04aM 
per efempio t nel pumo K.^ 

Suppongafr poi per i punti A, C^ B ^ c G defcritra: i^ji 
Pataboki ApoHoniana r il dicu4 perimerra fia una linea 
cu/vvBt j^e ru{>ponga& la ED divifa in pifnti y o parei infirni^. 
te p PiK€e uguali fra eflfe ; e da oga* uno degK infinici pui»- 
ti ddkBOinccndail tiat^ un-ap^U^acarf ia <|uale u;rcninA 

alU 
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la curva AGE) come per efempioj HI) LM, NO, 

Dico 9 che fe le applicate imercecte fra £Cf , e DEi i 
le quail cerminano al perimetro ACIMH &c. noa fono in^ 
proporzione aricmecica,nonpofibn eflereradici dell'dcifle 
intercette fti ABii ed AD4 . £ dello fteflb mcMiOf che fe 
le applicate intercette fr^ DEi, ed FG^^ ie quali ceraainar 
no al peritoecro della Parabola^ noo fooo in proporzione 
aritmetica ', non poiTon eflere radici delle aici£e4eir aflo # 
nelle quali cadono^ 

D I M OS T R A ZIO N E, 

SUpponiamo per primo,che le applicate^le quail ^er ml*-^ 
nano al perimetro della Parabola ACIME &c., fiano -, , 
tucte una maggiore deiraltra^ma che s'eccedanofra ede con ^^^\f 
difFcrenze^ cheiiano fempre unaaiiiioredeiraltra.Inque- ^^S*^^* 
fto cafo>non A potr^ mai giungere oeir applicata D£; per* 
che y fe dagr infiniti punti deir AD & vogliano tirare infi« 
nite linee paralkle a DE^Ie quail £ano tutcc una maggiore 
deir alcra r ma che s'ecc«dano con diflferenze una minoro 
deil'altra^ la BD fark divifa in partible difFerenze fra le qua*- 
li farannoi fempre una minore deiraltra^e percid non fi po*- 
tra mai giungere nel punto D> ni tirare la paralleia DE2> 
i:i6 ch^ d contro V ipotefi . 

Supponiamo per fecondojche le applicate infinite s*ec*^ 
cedano fck efle con eccedt maggiori della proporzione arit«* 
mctica 9 cioe, che la differenza fra LM ^ e HI iia maggiore 
della diflferenza ftk HI, e BC ; fe e cosi, nelle applicate in- 
tercette fra BCi, e DEzi fi trovera un appltcata, maggiore 
di DEz, la quale caderat fopra *i punto D^ come per eiem-* 
pio,nel punto X>ovvero T;Perche le applicate inlinite fen* 
do tame in numero , quanti fono i punti della BD j gl' ec-* ^ 

ceili > CO* quali le applicate fi eccedono 1' una 1' altra fono 
ancora tanti in numero,quanti fono i punti della BD;e per- 
cid ie non s' eccedono con eccefli ueuali, e s*eccedono con 
ecceiii uno maggiore deiraltro»la iommadi tutte lediiFe* 
renze, che v' e fra le applicate intercette fra BCi, e DEz 
Partd. B ii tro- 
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to 

6 tvovctk in una: applicaca fopra: dcF punto D",. come per 
^fempio > ncU' appHcata XY , o TV t noa poffono dunquc 
le radtci eccederfi fr^ cife coa ccceflt una fempre maggio- 
xc dctV altro^M^ fe le radlct^ noa ft poflboa eccedtre fra^ 
cfle con; diffcrenze maggiori ^ a minor! dclla< propor* 
zione aricmenca>> Id ap^icatCx che terminana al' perimecro' 
della Barabpla^ Apoilomana^ , come AGIME &c.^ non pof- 
ibn eflere radici dclle afcifle dell* a0e> mcntre non fono io^ 
proporzionc aricmctica> ch.' e cio H dovca dimoftrare* 

CONSIDER A ZIONE. V 

QUclla, cE'abbiamo^dimoRraropqc'^anzi , ffpuolvc^ 
dere antoram- numeric efiMSCc&comeirIa' polfa alle> 

infinite radici inrercecre fra: BCr^ e DRzr ed agl'in*^ 
finiti quadratic imercerrifraABx>ed AD4>a0egnare qua- 
Junque numero in: fe finita , preiKteadblb per iporefi come 
ififinico ;^^ e cosV ricrovac ftmpre liquet numcr.afinito> ch^ 
so pr enda come inlini(6i> qucUemedeiime proprieca , ch^ 
hd dimoftrato y rtcravarA nelle infinite radi.ci>: e negl^ in% 
iiiti quadrat! > ed eccone la pruo va»* 

Quando iaprendatutti i punti imercetd fra AB ^ ed 
^D; prcndo gL'infimti punti > perchclafteffaMi^dire tutti i 
puntijChe dire gVinftni tr punti; e peecid^ fe io dico* pefc: ipo«^ 
reii , che gi*iniinit^ puntt initej^ciertii fjra A&> cd ADr iiano' 

percremj^oif > iirqueftooafo'ilinujneroirr bench^ ia 
felinitot^rapp^fenta perd^rihliaitQv perche di(cgnag)*in* 
&iitrpiinti^Tutt*it conrrariaavvienc >• fencUe afciifeio 
prendo ^, 4, a ; punti parricolarr ; perche in tat^ cala> que*^ 
ftr puntr particolari noarappretanrando' tutti gl'^infiniti 
punti 9 noi^ fi poflf6n5> io^queftv punti particolaririrrovare 
leftcflcproprietif ,xiic jiidimoftra effcre: negL' infinitir Co^ 
sWuxique prendenda noi^ pec ipotefi numeri iinitivcome iq^*^ 
linitr » ed afTe^iKindbjla gl' intiniti punti deli'afle , faremo 
vedcrercnfibilmcnte quello', cJv'abbiiamo dimoftraiOy cioe j 
cihe le radici^ inftnite devgnocfTcre in proporzione arit* 
netic^ 

. Suppo- 
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Supponiamo prima> tide jradici Jli eccedano ^on eccefii 
fcmpre uno minorc dcir«ltro;c chc :gV infiaiti quadrati in- 
cercettt fra AB»cd ADrC le infinite radio i fiano^ per tfemi 
pio, I y in numcro, c le radici fiCiHI>LM;NO^ Sea s^cCpti^ 
4nanoco' feguentinuioieri > cioe 



^h 



f 



r 5. 2. 1 

>-, ' ^ ' « - - 

il fino air infinito j Te c cos\ , mai fi giungcri ncll* appli- 

caca DE2 . 

Supponiamo poi) «he IcTanicis' eccedano ton eccefli 

xnaggiori <li quelli 9 co* qualis'eccedonoinproporzlone 

aritmetica; e £ngiamo conieprMa>'che .:gl'infiniti quadra* 

ti, e le infinite pafallele fiano i^ in numero ; e che ie radi-: 

ci s' efpriaiaoo co* medefimi fcgucnti numeri , cioe 

■ • fxl • 
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12. Con si. D£K.A£.t;01fi 



In queflo cafb fl trovera il ^ j cioe V appticaca z nel 

punto 14 dell'afle AD, che vale k dire, nel punto X innine- 
«lUto (bpra 'I punto D, ed eccone la pruova 



BCc- 
15 

mil- 

LMe± 
15 
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ne XY9 cbe cade^nel puoto i4della BD/ari *^ ^ e percid 

yguale a x • E fe fi fupponei che le radici s' eccedano con 
differenzeancora maggiori; fi trovera fempre la D£ in un 
punto piU vicinoal punto B > come per efempio in T> iiL^ 

Lo fteflb il ricrovera in qualunque numero di parti » 
die & voglia fupponer divik> T afle AD; e in qualunquc 
numero 9 che fi voglia aflfegnare alle radici uguali in nu- 
mero alle parci dcir aflfe ; e percid & vede anche fenfibil- 
mente in numeri ^ che ie leapplicate all* affe non fono in-» 
proporzione aricmecica 9 non po0bn eflfere radici dello 
Sifcifle dcir aOe . 

CONSIDERAZIONE IL 

D^Ile itk antecedent! dimoflrazioni ii conchiude 1 che 
le infinite radici degl* infiniti quadraci intercetti fra 
ABi J cd AD4 non poffono terminare in altra linea » cbo 
nella recca C£ i Perche dovendo le radici e0er intercettc^ 
fri BCi y e D£z > non pofTono terminare in altro luogo , 
che in una linea j la quale pafli per i punci eftremi di BCx $ 
e HRx ) c dovendo le radici intinite eflfere in proporzione 
aritmcnca^ non poiTono terminare in aUra linca^ efie nelU 

. / ~ ret- 



SoPKJL t^ Parabola Apollonuna • 
rcna G£^ la quale e porzione deiripoccnulk KEl . 

CONSIDERAZIONE III. 

DOpo k tre ancececknti dimoftraziom i acHq quali h6* 
io provatOjChele infinite radjci terminano qelle mte ^^^^ |, 
linee retce j fesnbra^ che non iia permeflb a' Sign. Geomeeri p^^^ \{^ 
potcr fare oppofizioni , deduceado aflUrdi particolari dal- 
le mie propofizioni generally e dimoflrate : Perchefe io hd- 
dimofiratOj che le intinite radici degl' inifiaiti quadrati in*- 
tercetci fi;a 1 9 e 4 terminano nella linea rerta C£;. e certif-* 
fimo y che ninna radige parcicoiare pud termiflare in alcro 
iuogOyfe non che nella linea retta C£; peirche le r^dici in-: 
finite comprendendp in tSt tutte le particplai;f>njuna radi* 
ce pariicolare pu6 cerminare in aUro Iuogo> fc non i^i quel^ 
lo»nel quale le infinite radici terniinano.Contuttacidper6> 
non fara inutile iL riferire qui per avvertimcnto di chi leg* 
g€> alcuni di quei errori, che neU'opponerc fog^liono pretv^ 
dcr quei Signori Geometri , ch' amano piii d^'impugnare , 
che di ftudiare le alcrui iayciuioni i eda cagion d' efeni/^ 
pia> 

Volcndo alcuno Oppolitore provare, che Ic radici in- 
finite non fono in proporzione aritmetica^in vece di ftudia- 
re le mie dimoftrazioni , ricorrefle a qualche particolarcy e 
con cid peafaSe^ male a propofito , di ritrovare qualche^ 
aflurdojper diftruggere la vaia propoiizioae generale dimo-* 
flrata ; come per efempio ^ volcndo provarc 9 che i qua** 
drati noa fono ia proporzione aricmetica , dicede cosi : ' 
Lt radici i>X)C^j &c. iono in proporzione aritmetica , ma 
i quadrat! i> 4, e p> noa fono in proporzione aritmetica , 
dunqneoone veroj che fele radigi fono in proporzione 
asitmetica > i quadrati ancora debbon eflere in proporzio- 
ne aritmetica. Sarebbe quefta oppofizione malameate dc« 
dotta da un particolare » che nience ^ oppone aUamia.di-^ 
moftrazione , come fi vede nella feguente rifpofta . 

Si rifpondefy che quello > io h6 dimoitrato & ^, 

che i quadrati iAfirOici > che fono in proporzione aricmeti- 

ca. 



<ca , fono i cjuadrafii infiditi'dtlk infinite radici intercet- 
tc fra BCi, c DEz j <:ioe grintcrcctti fra ABi , cd AI^4 j 
donde ,pofcia ho dimolirato > xhe ibtio in proporzio« 
ne aricmetica fra cffi i quadrat! inlinitixielle infinite radi- 
ci intcrcctiefraDEz/cfG^ ;«ioegl*intcrcctti frk AD4, 
cd AFp^ Magiammai hd precefo dt averdimotlrato fChe 
Je infinite xadiciinterceiteirsii ^e ^ fiano ^nella medeiima 
ieric di iproporzionearitifietica i ne che i quadrati inter- 
cttti fr^ t}Cp Hano in proporzione aritmetica. £' dun^fue 
manifefto $ che in quefta guifa opponendo j queftoOppo- 
fitore rpeccarebbein Geometria , fupponendo quelloj che 
TAutore non fuppoAC 3 e confondendo gl* infinite co' pzt^ 

ifi qui dtfcB cdnfidcrarc , chela cagione, per la quale^ 
le raldici inttrecctefr^ ±,t 3 non fono nella medeiima fenc 
di proporzione jaritmetica » riella ^uale fdno leradici in« 
rercette fri n, c^, e tblamente^ perche fono Jielle ipotenui* 
fe di <iiverficriangoli4:ettangoli:exli pib deefi coniiderare ; 
che in tancole due linee retteCE 9 ^d EG fanno ango« 
io in E J pcriinodo tale chCjCome ft vcdtk in apprelTorfor- 
mano unacurva vCompofta di Jineexette deterAiinate da 
punti determinati 5 Inquanto ^che CE, ed£G fonopczzi 
di due diverfe ipotenufe $ come ii puo vedere > h ii pro* 
lunga ]a retta G£ fin che s' incomricoll' aflfe FAallunga-* 
to • Profeguiamo > ma hrievemeiite 9 ad additare gi' errori 
di quei >che opponjgono , fcnza iludiare Jedimoflrazioni 
.degrAutorl.- 

Viene in campo unGeometra inclinato pib al caico* 
Jare , che al ragionare , c figurandofi di poter fpiegare in^ 
Humeri i particoiari quadrati intercetti fra A£i,€d AD4} 
€ le particoiari xadici intercette fr^ fiCi ^ e DEz ^ penfa^ 
trovarealcun^ radice in iiuDocri 9 che 4ion corrifponda al 
fuo quadi-ato^ e concid coxichiudeeflerfaira^uella dimo^ 
iirazione deir >Autorei<h' iCiro oon Jia Xludiato « 

-A •qucftotalc Oppofiiore fi rifponde, ch'cgli n6n 
intende la natura dclla quantita contixiua , c della quantira 
^ifcrctdi perche & laintcodcfle^ conofccrebbclafeguente 
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propriety delU quantity conciouir e dtlhdifcrctar cioe : 
Che tutto quellor ch' iverth inlinee rfi^^ovtf, femprtvero in 
numeti , quando ft' pudl efprimere in numeri ; ma cb'all^inco^ 
<ro, tutto quiilop cbe fembra^vero^ itrnnmri^non firitrtmiikp^^ 
pre ver^' in: iinee f per la^quat (oft ayr^bbe Jtrdnofciuto i 
ishe le parallele interc^tce fra fiCi r e DEz^ iprcfe^.in nu« 
meri j notr pioflCcino fpiegare: ia numeri. il valore dciie ra-^ 
did iir linear di quel quadraci in linea> i quali fono imercet-^ 
ti fr^ ABi; ed)AD4> corner & dimoftrcsa cjbiarameotc ia^ 
appreflb •- 

Ma in vcro dall' elempib delle amecedenti opppfizio*^ 
ini bifbgna; dedurne la fcguenteJmportantiiIimamaiiuna^>^ 
cioe ; che tuttiquei GeomctriviquaUnondanQQ^volcntter 
ri iiroraconrenraad'arcun»dimoArazicrne,r&ooi^ la vegr 
gona efprcfla^ in Humeri , foa Gcomctri , i quatiOion intcn- 
dono r cfie cofa fia forzad^dimoftrazione^ perche fe la in* 
tcndcflcror conofccrebbono'r che i numeri fcrronat bcnfi 
a fpiegarc fenfibilmenre molte di quelle ^ofev cfie la^ iMn^c 
intcndc per dimoffrazionc> m^:cli©non* pqffono^ fpicgaro 
tutte quelle cofe, cfie ii dimoftrado ; Per la qual QoGi, chi h« 
precifi ncceffita dtf numeri , o d*altri calcoli^ per intca-r 
dere> t fegna evidence r che n^n intende dimoilra^ione r 
e che percidrricorre al praiico* > c al fenfibilc.*' 

Queft'e mailimeda menarrate> percheXonio a' Geome-^ 
triimporcanciffime'^percid ilimofarcofa^ utile narrar la 
ieguence op{X)frzione r che da JUnQ' Amico' dai^ mc molco ri- 
purata, nv' eflata^ rifcrita , narrandomii che^ alcuni Signorl 
Geometrir borbotrandoy hanfattO' alle mie propofizio- 
nirE tanto piir ftimo atpropofito narrarla^^ y percfie in- quel- 
la fi vede la vcr ita r che i» tutte le oiaflTime da me narrata 
fi contienej* ed aria<perfine paiilvedi^i^i ch^ la fegucJfirb'^ 
oppofizione $. come tutte le altrf ^ (crve ^k nuovn^^prUova^ 
alia; mia propofizione* .' i > [' 
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lintendedi provarc , che fe le radiu dellc/ afclflecdcll'; 

afle >4ncercette fra ABi > e AD4 , teffntknafiero alia Ji* 
ivea retta C£> come vuolc 1' Aucorc ; due iiaeedi quami- 
ta diverie farebbono mezze proporzionali fra BC^> e D£z« 
La difficoka fi dimoftra acI iegaente modo . 

Suppongaii defcrttto il Rettiii>neo AfiCDE» nel^quaJCy 
come vuole V Autore > AB fia I9 BCl^ AD4iD£z> c ciria/if 
Tav. I. c^^c eflb vuolc f Ic due lince rcttc AC , c CE . Poi fri 
Fi&IIL ABi 9 ed AD4 prendaii una mezza proporzional , Ja^ 
quale fia per efempio^ AF, e cirifi ia parailela FH > la quale 
termini alia retta CE.Pofcia prolunghifi la EC dimodo>cfae 
s' incontti coa la DA allungata nel punto X. 

Indi fra XB^^ed XD prendaii 4ina mezza proporzio- 
na4e ; quefta cadera in un punto fotco il punto F ^ perche 
XB e maggiore di AB , ed XD e 4aniaggiore di AD, e percid 
Ja mezza proporzionale avera da efler maggioreili AF. Ca* 
da dunque , per efempio , nel punto P 9 ed XP £a mezza^ 
proporzionale fra XB, ed XD^ e^jriii ia PQ 9 ia quale ter** 
fllifii alia retta C£« 

DicQ 9 che le dtie parallele difluguali FH , e PQ ibno 
ambedue mezze proporzionali fvk BCi^c DExi e cbe pec*^ 
cid devon' elTere ugUali fra eflfe , il chc e aflurdo . 

DIMOSTRAZIONE. 

I 

PErchefi eprcfa AF mezza proporzionali fra AB , ed 
AD , per V ipotefi dell' Autore, FH fari mezza pro- 
porzionale fra BC , e D£ ; perche BC, FH, c DE ibno in 
Aibduplicata ragione de' tre quadrat! AB, AF,cd AD, i. 
quali fono in contioua ^roporzione tra effi . 

Ma XP eancora per coftruzione mezza proporziona- 
le fr i XB , ed XD , dunque per Euclide la parailela PQ. fa- 
ri mezza proporzionale frk BC, e DE j perche c come XB 
a BC , cosi XP a PQj e come XP a PQ, cosi XD a DE,c-> 
percid come BC a PQ , cosi PQa DE j ondc PQ , ed f H 

fono 



Ci>KSIBEKAzIO!fI ij 

(x)tt ambedue mezze proporzionali fvk BC s e D£ » il chejp. 
e aiTurdo; dtinque FH 9 la quale lermioa alia reua CEj non 
c radicc di AF . 

R I S P O S T A. 

SIrifp6nd«perprimo> che nicAte ripiigna ad Euciidc 
ildirc^che lateezza proporzionale preia fra Ic parti 
del lato del criangolo cada nel mede/imo punco dell* afle » 
ncl quale cade la mezza proporzionale prela fr4 runita^e V 
afcilTa dell' aflfe : E non ripugna , perch^ le parallcle , che 
terminano alle noflre lineeretie » come per efesnpio , FH^ 
TN, &:c. fendoin fubduplicara ragionedellearcifle^e nell- 
iikflb tempo avendo frk cfle Ja proporzione , che hanno i 
lati del triangolo^ poflbno averefraefle due diverfe pro*- 
porzioni y cioe la duphi > e la fubdoplicata : ed a oagion d* 
e&mpio, TN pud eflereafiC in fubduplicata ragione^ 
di AB ad AT 9 e con cucto ci6 arere a BC la proporzio^ 
ne di XB ad XT ; e tucto cid avviene , perche la fubdupli- 
cata ragione > e la ragione dupla fendo diyerie ', le paral-*'* 
lelc 9 che fono tutte in un tempo nel triangolo 9 e neli* afle* 
d' una Parabola^ poflbno avere fra efle le due rudettedi\rcr«' 
fe proporzionii le quali ambidue faccino cadcre in un me«* 
defimo punto deir afle la o^ezza proporzionale fra le parti 
del lato del triangolq, e la radice deirafcifla deiratfc; ecco 
duBque> ch- abbiamo ampiamente fodisfacto alia obbiezio*> ' 
tie » Vogliam ora far vedere > che ogni obbiezione ecagio« 
ne di nuova dimoftrazione al noflro alTunto^ c porcid di«' 
fHoiflreremo la feguence propofizione cioe % 

Che le mezze proporzionali prefe in linea fr4 k pan! Tar. L 
«ltllaffcABi,cdAD49AD4, cdAFpjAFp^cdAHitf: E Fig.lVi 
le mczzc proporzionali prefe in linea fri SB>e SD> fr^ MD, ' 
e MF i fri KF> e KH, che fona parti de' lati de* triangolit 
cadono a' medefimi puntideir aiTe ; ed in pruovadicid ; ' 
Dimoftreremo prima > che le mezze proporzionali fri ^ 
ie parti de'lati de'triangoliy e le mezze proporzionali fr-alc * *■ 
MmtkiC le aicifle dciraile cadono nellp medcfimc unica4eli;^ 
-Farte /. G alfc; 



aflc : Pofcii duooflrercmo r chc confideratccome infinito^ 
cadono le unc ^ e leairre neir iftcfll pomi dell* aflc ; c per 
maggior chiarezza^ ci a vvalecema^anchc ucilmeatc>del cal* 
cola oumerico.^ 

Suppongafi dcrcricto irAoffroRettiiinea, oct quale^ 
AB fia iyAp4p AF p^ AH i(S ^ e fra le radici , BC fia i f 
t>£zrFG>» HL4» SuppoDganit poiriracele lioed rtttc AC^. 
C£, £G, e GLt c prolungaca la BCift S » la GE to M , e U 
LG in ILIa quefto moda aurema tre triaogoli> S D£> MFG^ 
KHLr ed aujceisia le porzioni deir afle^ cioc AD^, AFo^ ed 
AH16. 

Vogliamo ont preiJdere in Dumeirt Ic mtizzc propor-^ 
ziooali &k Ic parti de' latide* triangpH f per vedere i pun- 
ti deli* aflCf ne' qtiali cadono t Ma per ci6 fare in numeri , 
ncceflaria cofa ^>elie ritroviama un moda per efpcimere in 
Humeri il valorede* latt SD, MF> e KH ^ £famioiam6 dun* 
^ue qual metodo poifiamo cenere per efprimere ia numeri i 
iLdecti laci.» ... 

K ceriiflima ^ che ne' criangpli DSE, FMG f HKL, 
not noa abbiama ne lati> ne porzioni de* lacieiprefle in^ 
nuoicrir per moda rale » chepote&ma per£iiclide ritro- 
vare ii> numeri il valore de' retami laci> pereiempia» noi 
noa abbiama ua numero> ch.' elpriina il valore di 5D> ne 
uaalitrar ch'efprimaik valore diSfr^ ne unalcra» Gh*^ 
eipcima il vatoredi SC >. ne ua atcro ^ cb'^efprima il valore 
di SEr per moda » cl^ poee^mo dire > came SR z. SD » cosl 
SG a S£ y e lo Ileffi> av vienc degralcri rriangoli .. Coli tucca 
cidperd abbiam peaCica ua moda, col quale poffiama 
fpiegarc ia numeri il vera valore de*^ lati DS>FM> ed HJC ^ 
il nEiodoi e il fegucRte ^ 

NeL criaogpla EDS^ DE h Xy BD porzione de t laco* 
SP e I f^dunque DS e doppia di SB; e percid» la different 
za^ fr4 SB r ed SD dev*efier ^ ; nu feBDdev^' eiTcr j> noa 
viefritucti i numeri poffibiHi afrarti ^ a interi^^aUranu- 
flicxa >che 6> ^ ii quale poflit efpcimere il vaibce di SD > per^ . 
eke folamenee nei nu^nera 6 ft trava 9^ che e come DEx a^ 
£Ci p cosi SD& ad SBj; ^ e ii rcfidua refta i ; dunque il folo^ 
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numtro 6 e n valorc del lato SD« 

Noi poi yqgliamo ridurrt qodlo inecodoad ana jiro- 
prkti gCMraJcjCaa la quale poffiamo ritroyaix guei auihe- 
ri 9 i <|iiaU foU clpciouiio il iralorc de' lati 4i qiicfti triaa- 
goli 9 in qiieila gttifa^cii'at)biaaio trovaco il numecoj^, pet 
ralore del. latoJSD ; « quella propriedi eipccfla jieila fe- 
gueme propoiizione « 

PROPOS I2IONE^ 

C!^ Ome 1* ijiut4 ^aUairadke> chc ca4e al puoto tftrema 
iJ «belqtfaidracoiliiniiiicroiaiefOie4icllaco<tel triaogo^ 
lo ;. oosl e la |Nkiione4lcU*afle 4kfig^iiU4U' aiameri impa* 
li , al lato xicl triangcdo* n^ t 

L*4ioita;«cl tmiigQloSDMBC.;ctdj>oflot Ja «di- J*^',l> 
ce DEi iradcal .piiAu>ieft«emo4leirafle AD4 , -c ioiicmo ^^£* ^^' 
ai punroeftrcmo del JatoSD ; e BDi la pocaione dell* afle 
AD , iaqualei dcij§qaa dal numero impztcBDfCh'ii^ 
Bko ora , che far^ come r^initi JBCa £Mgi^ xosi DE^ ; a 
DS6>e ehc lo Xlefl^avvicfle in qgniiriaiigolo^ed tceone ia 
dimoftrazioxie^ 



DI MO^ X R AZIO N£: 
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N£l trian^olo SDE, UD£zidqppiadi£Giinit4f £i^. 
ih) come Ja ^D i 4oppta di SB« ^ajppooiaaio )^ra^4 
cte 6D £a 4igiiale i ^ ainici ^ fara come 0£za fiCi 9 cosl 
5JD6 ad SB j ,cd il xefiduo fiD xefta jidnnque SD ^ aecefla- 
xiamente i^gMlc a ^S ^loita AB» 

JDairaoteccdcnteilunQiftiazione fi vede ^ cbe T unico 
iHuncFO pofiibilei che compete a SD i 4 ; perche BD, 4if« 
fercnaa fri SB, cd SD, &iulo 3 per 4X>(lr4izioQc 9 ic £D noa 
i6 , edSBaonej^SDiionpitf^eflftirdoppiadi $B« 

* DcirifteflbmodonelfriangoloMFG ^ MF^ ad MD| 

come fG aD£i maf G6 I uniciy OEc a>e DF^ ;; dun- 

que la diflercoza fra MF « edMDdev'ciTcr 5 ;; m4 la diflfe<* 

xenza frk Mf « ed MD Aon pu6 efler $, fe HP oon e xo^i 

. P4r^r L * C X "" ed 
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ed MJF Qon e i) ; dunque far^ cohle'FGj! a DHz i ci^sV* 
MFf 5 ad MDio/e lo Ikflb fi ritrava in cutti gl'alcri crian- 
goH lino all* iniinito. DiiDquc come 1* unit^ e alia radice > 
che cade alpiinrotftrcmodelquadracodiiuiaierointero^ 
edcl lato del crungolo^cosle la.por;fcionedcU'aflcdcfigna« 
ta da* numeri imparl al iato del xriaogolo , ch* k cio ii do-* 
vcadimoftrare . , , 

Profeguiamo ora k fuppotarc i lati degl* alcri trian- 
goli , per far conol'cere j chtlz pr6prieri itk air iniini- 
CO • Nel criaogolo MFG , la radice di FG e 5, la DF por« 
2ioiie dctr afle AF deiignata^dal numiero impare ^ 5 ; dijih» 
que fata^ per la propriety da hoi rhrovara, come I'umtiad 
FG;^ c(>sk MD lOrad MFi5$ e percid i5ic il folo numero, 
ch*efprime il valore del lato MF.c , ii ♦ 

Quefio di nciovo fi vede chiaramente per £uclideiper«- 
che e come FG^ a D£z, cosi MF15 ad MDiOi e pcrcio DP. 
refia ^ ^'tionde chiaramente fi vede , che il numero , che^ 
Jblo piid ^fprimere ii lato MF ^j^$ perche folameate nel 
iiuoKro ij, il lato DF re(ld5 • DcirifleiOb modo ud trian^ 
gpto XHL^ia radice di HL e 4> ed FH e 7} dunque fara co« 
me r uniti ad HL4« cos^ HF7 a HKzS : e per.£uclide faraji 
come HL4 ad FG ?,cos) KH28 a KFzt^onde il reiiduo FH 
refta 7. Ekriiqiie tblamenfe il numero 28 i quelloy ch' 
efprime il valore del Jato KH, e lo fieflo ii ritrova fino all* 
ififiaito'. '^^ -•'■ '^ -'':' • • >v. . ■ : : . . ' ■ -*• _ ^y 

Kitrorito^k iii^ numeri il valoife deMari de* triaa<* 
goliyed il Valo<re detle parti dieffi i riman ora a ritiovarc 
Jc mez2e proporzioaali tr4 le parti 4e* lati de* triangoli .^ 
per vedere i punti dell' alTe^ -ne^ quali cadono • 
* • Nel lato^ Sb del mzn^lo SDE j SB c j, ed .SD c 5 , 
<}iihque il prodotto deg4*<ftremi e i^> xiunque la mczzM^> 
p4^opor2ionale ftk SB>ed SD e radice 18 : ma fe e radice 18^ 
la mezza propotzionale cadc^friiSN'Uguale a 4 unita^ ed» 
S(^ tiguale a ^ unitai cio^ fr4 U punro 2|e ^ deiraiTe AD« 
" Prendiam ora la mezza proporzionale fra MD > ed; 
MF; nd lato MF , MD 1 10, ed MF c 15, dunque il pro-i 
dot to degl' eftrcmi e ifo, e i4 mezza proppFZiopale fr4; 

*^-' ' ^ ... , . Mt>i 
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Mb > ed MF e radice i^o^ dunque cade fri il puAto ii ,c 
}^ di MF, percbc la radicc di i^oc fra iz^e i^: ma fc cade 
fra tZ3 e 13 di MF> cade fra AP| ed AQdell* afle ; perche 
tohe da MF i; ere unic^, MP refta ir»ed MQ refta i; : ma 
k la mezza proporzioRale cade ftk MPed MQi cade fra il 
tf ,e7Pumodciraffc AF. 

Prcndiam ora la mezza proporzionak hk KP ,c KH ; 
XH e zS , e KF e zi, dunque ii prodocco degl* eftremi t 
588|e la mezza proporzionale e radice 5&St|la qual'e ifra 24^^ 
c 25: ma fe e fra 24, e 25, cade fra KT, e KH > perche TH 
e 4> e fc cade fra KT^e KR> cade fra il punco iZj e i^ deir 
aire AH* 

' Abbiamo dunque dimoftraco> che le mezze prppor-^ 
sfionali fri le parti dc' lati de* triangoli cadono fra i limitii 
di Nj e P; e hk quel di P , e Q>^e fra quel di T > ed R deir 
aflfe I cid che vale k dire , che cadono ncUe unica NO 9 PQ^ 
i TRv. e cos) di tutto le alrre : Dimollretema ora 3 che le^. 
terze ph>porzionali prefe fra AB, cd AD y fra AD , cd AF;^ 
fra AF , ed AH 1 cadono AeUe medefimc unica NO , PQ^e 
TR, ed eccone la pruova* i 

. Perche i quadraciintercetri fra ABi , ed AD4} fra 
Jir>4j ed AFp s' eccedono 1* un V alcro nella medefima pro- 
pbrzionei nella quale 5* eccedono i qoadracidi numero in« 
reroABij AD4> ed AF9; la mezza proporzionale fra 
ABi 9edAD4i la quale in numcri farebbe Z| in linear 
lionfiritrova nel puntoz. dell' afle AD, perche fe fi ri< 
cfovaiTe nel punco 2« deiraflfe AD, i quadrat! incercet*- 
ti ftk AB , ed AD; fr^ AD , ed AF , non ii eccederebbera 
fr;^ loro nella medeiima proporzione de' numeri impari » ^ 
nella quale s' eccedono i quadrad ABi > AD4 , ed AFp. 

La tatzzz propiM^ionale poi fra Afii. ed AD4ne me* 
no pu6 eifer Tafciifa AO cripla di AB ^ perche fe iaik, AOj|\ 
non folo i quadraci inctrcetti fri AB, ed AD noas' eccede* 
rebbero fecondo V ordine de' numeri impari ; ma la radice ^ 
DEz caderebbe in un puntoibao il punco D^ come per 
efempio in Y ^ dunque la mezza proporzionale fra ABi^e4\ 
AD^ cade in un punco incercecco fri AN >€d hQ% 
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Qutfta v^titk ft vede pili fenfibilmcnfe , fuppoQcndoi 
come ha luppoflo Galileoi un grave > il quale cadeodo per 
F aift AF »:9* accekrt inogni punto deiraflfe, ed ccco come* 

II graveifi lun raaaieoco di tempo precorre la BD tri^ 
pla delfuAica AB»e s' acceiea io ogni pumo della BD: mJi 
le AN doppia di AB fuflfe z,c fuflCc mezzaproporzionaie fra 
Afi > ed AD ) tanto in iiumerq , quaato in lineaj il numero 
a farebbe mezza proporzionaie fri f > e 4 > ^ fii ABi , ed 
AD4 , e perct6 AN in ragton di liaea iarebbe z» 

MafefuifeiDostH'l giaveandrebbedimotoequabile^e 
non diinoto accelerate; perche il graveichetp no momen- 
to di cempo ddefcriveJa BD tripla di AB > in ua cerzo pot 
«di momencOidiMmj^jdefcrivarebbe 1* unit^ AN, in uq aU 
rro terzoVunit^NO^ jcneiraltro terzo V uoicaODi c^ 
percid andrebbe di moto cquabile: Adunque AN non e ZtC 
le non^ i, non e mezza proporziooale in numero fri Afi^ 
cd AD>e perciola mezza proporzionale fra ABjcdADca- 
ide in un punto intercettoiri N»ed O. Dcir ifteffo modo H 
xiimoftraidie la mezza proporaaonale fraADied AF cade in 
iin punco intercetco/ri ?> e Qj e "la mezza propor^ionalo 
Srk AF y ed AH -cade in uninifitoimcrcetco ira Tj led R« 

Potrebbe per6a vvenire , cht PA vv eriario idicefle > cfae 
ie AN non e mezza j>ropor2ioDale iiumeroir4 ABi > cd 
AD4 , ipcr6 AKZza propoczbnalt Jinea fra AB 9 ed AD. 
A queiio ii rifponde > che cutce le interne t^c fra AB^ cd AD 
fono irraeipnali 9 xome wdimoftirremo in ^ippxc^ « c chc 
ptr cid non fi puol /apereinifiial pxinco ddia NO «ada ia^ 
jnczza proporzionale fca AB , <d AD: ma con curto cid^ 
ancojrche fi xoncedefie, die ANi doppia di AB^fuiTc m^zza 
propojzion;ilc Jinea ffk AB|Cd ADifempre la mezza pro- 
porzionale fra SB 9 ed SD ; c ia mezza proporzianalc fra 
AB y ed AD iCadono iiella medeiiaoui uniia N0« ^ 

>j oi du nque dimoftreremo q uk i n appreiTo pr ima^cbc^^ 
ie fi fuppone^. iclieia mcEza propoczionaie frk AB> «d* 
AD (^dainjun pumo^iiiurGecio/ra AN^d AOiOeiriii^ni-* 
(o le jnezze propor^onali £xi AB^^i AD> c lemeue pro- 
por^ionali fr4 JWied4D<adono a'medefuDi punti deiraflc^ 

Fo- 



SoPRA LA Parabola Afolloniana • x^ 

jPorcia dimoftrerenao ^ che le fs fupponc^ c&cAN£i^ 
mc^za propprzionafe in iineafr^ Afi>j ed AD,, anco neli^ 
iDfinitole inezzepropar2EtQiiailfraSB'> edSD^cfr^Afiy 
ed ADcadonoa* mcdeiimi puott> deiraflre>e per ci6 dime- 
flrare j Supponiamo 9 cfic Ja mezz^ proporziooak ifra AB p 
cd ADcada in ua puntoincerccctofrir AN, cdAOr 

Supponga/i dunque per V Avvecfario p cbc KM £a;^ Tav. t. 
inezza proporzionaie fra KBrKDy e chc AHfia mesza Fig* V« 
proporzionale fra AB^y AI>> cid fuppafto ;. Dico«r^he ncU* 
iniinito le mezze proporzional( fri^ 1^> ele porziQniin* 
tercecce fira kB,. e KD; c Ic mczzc proporzionali fra ABj e 
Ic afcifledi ADcadono a' medeiioii pumidcU* a/Tc ^cd^C**- 
cone la pruova.^ 

Verchcrpci: fuppofizioncdcirAvvcrfarfo , KM i' 
mtzza proporzionale £vk KB , c KD ^ ed AH e mez-^ 
za proporzionale fra AB,. ed AD :: prendafl fr^ KB,^ 
^KM una. mezza proporzionale, e Aa peeefeoipio'KP } e 
pdi. fra AB > ei AHprendaii un^akra mezza? proporzionale 
€ i]^« AR'r indiprendafi: una mczA proporeionale fra KA, 
e KP\. e /ia ta linea fegpara Kjr }. e poi* prendali un^ akrii^ 
inezza^ proporzionale fra AB, ed AR , e ijaf per efeiopior 
la linea legnata Aj i^ e lo flc(&> ^urciail £no all' infinico* 
Si diaiofl]^a>che nelL' iniinito le mezzc proporzionali prefc 
tck KBr e le porztoni di KD > e le mezzc proporzionali fra 
Afi,e le afctflediADcadono nellimedefimipumideirafle>. 
ed eccone fa prnova ^ 

Noi abbiam prefo fra KB r c KO Fa mezza: propor«^ 
tTonare KM s fra la medeiima KB> e KM la mezza propor«-^ 
zionale KP ^ c fra KB, e KP la mezza proporzionale Kp^ 
E dall' alcra parte abbiam prefo* fr4 AB, ed AD la mezzi^ 
proporzionale AH ; fra:^ la medeiima Afir ed AH la mezza 
proporzionale AR > cfraABr edAR la mezza? propor- 
4uom1c A7 i. ed abbiamo* fuppofta far& qucfta progrefTo^ 
£no all' kifiaifOr Dunque le mezze proporzionali. IS^y 
e Kp^ r AR , ed A7 , e cuae le alrre fino^ all' infioicor foflQ- 
inezze proporzionali di mezze proporzionali fri' duo 
^ntita I che fono fempre le mcdciimc # cioe KB p ed AB^ 

e ICC* 
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^terzepropofztonali.> che foao mczze proporzionali > le 
ijuali diyengono cerze proporzioaali ; come per elempio , 
KM mezza proporzionale frk KB > e KD $ ed iodi cerza^ 
proporzionale di KB » e KP^cd AH mezza proporziona* 
k frk AB , ed AD ; e poi terza proporzionale di AB i o 
di AR , e io fteflb avvieoe di tucte le alcrc^ 

Ma fc e cos^ 9 le mezze proporziooali KM^ KP, e Kp; 
c ie mezze proporzionali AH^ AR j A7 caderanoo fempre 
ne* punci deirafle ^che faranno i'iino ali* aluo piU vicini^ 
quanco piU le mezze, ^e le rerze proporzionali diverranno 
minori : cioeil pumo R fari pib vicino ai punco P # ^he *i 
puntoHalpuncoMi il punto P pib vicino al pumo R > 
che 7 punco p al punco 7 i perche fe i primi termini dellc 
progreflioni 9 fon fempre gli fteffi^ e le mezze. propor- 
zionali fono mez^se proporzionali di mezze proporzionalii 
le cerze ^ e le mezze proporzionali Ji vengono fempre mi* 
nor;, c con cT61e differ^nze, neilequali cadono le mczztj 
proporzionali neir alle , devon fempre diminuirli^ 

Ma fe je cos\ , prendendoii Xempre fino all' infinito le 
mezze delle mezze proporzionali > c ponendok in luQgci 
diiterze proporzionali > fi giungeri a prender la terzapro- 
porzionaie itii KB $ ed una quantica maggiore di KB , per 
4jRa quantity cosi minima ^ che fireputa indivifibile : cli 
gjunger^ a prendere la mezza proporzionale bi AB.^ cd 
unaquantici inaggioredi ABper unaquancica cos'imini-p 
roa f che fi repuca indivifibile, come per efempiot la mezz9 
proporzionale fra KBy e KDe KM ; e per V Av verfario la 
mezza proporzionale fra AB9 ed AD e AH: pofcialt^ 
lAezza proporzionale fra KB « cKM e KP i e la mczza^ 
proporzionale (rk AB ,ed AH eAR : ed alia perfine $ per 
che KB I ed AB ton fempre le ifteifc^ e le xttzc proporzio^ 
fiali fempre I'^ina minora deir alcra ; la mezza proporzio- 
male fra KB > e K9 fara K7, e la mezza proponzionaleiJiayL^ 
lAB, ed A7 fari AX > la mezza proporzionale fra KB 1 tj 
IC7 fari^ KX9 e la mezza proporzionale fra AB ^ ed.AX faia 
ATyfino i canto > che la mezza proporzionale fr^ KB>cjt 
JCX > c la mezza proporzionale iff AB > ed AT cadranno 
' ' in 1 * 



SoPKk LA Parabola Apozjlohiana • Af 

rn iA fnedefimo punto^ perche la dilfercoza fri i pvinti, qcT; 
qiiaUcadonolemezEe proporzionall ^ ^ un punto cos^ 
infenfibile 3 e cos\ oiinimo^ eke Ron H pud concepire dw 
Ycrfodal punto T 9 eper ci6 fi repuca iodivifibile • Abbia- 
mo dunque dimoftratO|Che fe fi fuppoACjche le mezze pro- 
porzioDali cadono ia un punto incercetco della medefimsL* 
iinit4 9 neil'iniintco poi cadono in un medeiimo punto . 

Dimoftrereoio ora dcirifteflb modo^chefe & fuppone^ 
che la mezza proporzioaate £rk AB 5 cd AD cada in una^ 
afciffa doppia deir unita AB , come e AN nella ftgura IVt 
pure neli* iniinito le mezze proporaionali 4;adono 4ie* me^ 
defimi punci dell'^ile. 

Suppongafi f che BR fia Bguale all* unitli AB > ed RNS 
ancora uguale ad AB> e fuppoagafi come prima, che KP fia 
mezza proporzionale fra KB , e KD j cche AR doppia di * 
AB fia mezza proporzionale fra AB , ed AD. Indi prenda- Tar. !• 
ii la mezza proporzioaate fri JCB, eKP, 4a<i4iale fia per *^g«V]| 
cfempio Kp i poi la aoezza proporzionale ftk KB^ e JC^ 9 la 
^uale fia KX> e 4o (klTo feccials fino.aii' iafinito • Pofcia^ 
prendafi la mezza proporzionale fr4 AB > cd AR > e fia per 
tfempio A7 9 cla mosza proporzioaate frk AB^ed Ay^e 
fia AT . La diftaaza irk U ponto 9, cd il punto 7 d miaorc 
de Ua di fta nza fra i 1 punto P^ ^d il punto R ; perche neite> * 
ferie delle continue proporzionali 9 i primi cermiiii KB,je4 
Afi'foBo I'iftdSi 9 e le t<r«e proporzioaali Kp ^cd AT fonor 
minori delle terze proporzionali KP> ed AR 9 danque l^^ 
^iflferenze fra te tcrzeproporzioaaUfidiminaifcono tem^ 
pre fino air infinito^ 

Ma fe te 4ifferenze fr^ te terze ^proporzionali fi dimt« 
nuifcono fempre,n€irinfinito fvanilcono in tutto,e pcrcid, 
fe di auovo fi prende la mezza proporzionale fra Kfi^eKXf 
e fr^ AB,ed AT^e lo ftefib fi faccia fiao airinfinito> la mez« 
/p prQPorztQaaic^fri KB, e KX , c la mezza proporzioaalc 
fri AB 9 ed AT cadranno in un {xunto deiraffc , che fi re* 
puta indivifibik: Dunque, fe dali' Avverfario fi vaotej^e 
AR fia mezza proporzionale fri AB , ed AD , e che KP fia 
mezza proporzioaate fri K3 , e KD ^ fi xitrova , che aei^ 
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JCD f t le mezzeproparaaoiaall prdc fr4 J^B 9 ti ic( afciflc di , 
ADcaclonoa'4Qedc2tnipun(i deirafle JVD^ le.parallelcj» 
tirace da* {>unci »4ove cadooo 3c ocsze |)ropo(rebaali>cer« 
snineraono^aeUaYetuCfiy <oine|>er'efi:aii>iO|.Xc Jaxnezza 
proporzioaaie^ra JCfii c 1CX»^ KT i e la ineaza jiropor^io^ 
naU fri AB « cd AX ^ i AT; laparallcla TVcadcri i»dla 
rettaCB^perclieccameJCB aKC, cosiXr aXV^abbU* 
mo poidimoftratoia tucte 4(: ^ncccedenti |»:c^ofizioai » 
clie la parellela TV*^ radice dl AT^ dufOgueiajrctecavCfi ^ 
il luogodellcradkidellcafciiredeirafle^ enei>inedei(im9 
:ceinpo c 4ina paraiieJacompreraticl irjan^dloiCDE . JBcco 
<lunque -, che robbiezioiic4cliVAvvcrIario^baicrvtxo9,co* 
me tucce ie altre, di nuova^imoftrazione al nofiro^afllimOj^ 
ia quale dimoftrazioAc e appunto la Quarca<« 

CONSiD&AAZlONE I. 

4 a 

gTX Udlo pcrd > cli' ^ degiio dl conllderazlonc ilc.« chcL> 
^^^ qucfii oppofitori> i quail rufiHrravaoo^oM,poco:iR« 

accorgevaao> che inficmccon la miamoMllalnir^azbiiev 
'diftruggevano anco la ^Parabola Apdllomana^^iaceiraiio 
iin fafcio di tucra la Geomctnajj>erclxi alccrto il oiedejimo 
aiTurdo ^ che «i3i oppoacvaao al mio 'Ketcflioeoi ii TitroyA 
nella Para1>ola Apolloiitaiia4cfchtu^Qinc4iQa.^urva:f ^d 
ccconein brieve 3a |)ruova. 

Suppongaiideicntca laParalioIa Apolloniana AfiCOEIi Tav. t 
il di cui paraaiaro jt> iiaainitay "fia AB >c cirifi IVapplicara f ig. YL 
D£: poiiri AB ^ <d AD prendaii 410a jnezza j)4ropoi:ziona^ 
le > quale f£a>4>er 'efempio 1 AH-f-e dal jMjmo Ji tiriii r ap« 
plicacaHIi 4a quale termini JieUa«ir¥a:Jndi dal j^umo B 
' ^uutoC drill Ja4inea^etta£C9'equefia ^mluAghifi iia« 
^3* 4acomri<oir afle 4D A^lluogato ^ <ome iper xfempiOf 
neTpuatO'G^ fdfciafraGfi<9 cGD^rcDda^fiiiaa mczzk^ 
proporzionaki ^uefla |>er V Avverfario ^cadcri ^ncora^^c* 
to il punco H r come per tfkmpio » iicl pumo M i perchi 
r Avverfarioi^quellai al equate nega f^t laaezzapra^ 
.\fArte I. D z -J>M* 
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Infifuta Ieme2zeprc>p6rzi6nralrprcre fri AB^cduna mini* 
ma afci(^il.dcll'al^e^ e fri KB,ed una porzione. di KD^ cido- 
flO' in^ un meddimo punco delL* afle .^ 

Ma. fc una. mezza. proporzionale fr4 Kfi > eduriapor-^ 
done dlKD». imercetta fra. KB, e KD;. ed unamczzapror 
porzionale fri Afi^ ed unas a(ci0a di AD> cadona in un^ 
medtiima punto dell** afle ^ tucte le infinite mezze pro<^ 
porzionali £ri KB »* e le pomoni imerccctc fra J£fi, c K D,> 
c Ic mezze proporzionali prefe fra* AB ,. e le aicifle di AD*. 
cadononcL* medeiiinipuntideiriafferpercheeiegge. flabili- 
ta friGeamctri r che quand<»^ Jc diffeienzc ft diminuifco^ 
no femprey^nell' infinicafvanifcano>iatucta>e faCvanifco*- 
no in. tutco^ Ic diiE:renze9 cheilritcovananelle: proprieca 
parxicQlaci^ non poflbnaripugnareallepropciecai che ft ri- 
uovano^nelL* infinita, a cagioachc li* parckolari fon ncii* 
infinitacompteil ^ ch.^ acid il doveadimoArare •. 

Q[ueftadimQll£azione poi>.d^ve ancopiaccre a'^/ignor- 
rimoderniGeometrifettatoci^dei caJcola difierenzialc^ ; 
percHe^mentcedicoj^che tc dif£ecenze fra i punri>a' quail 
cadona Ic fsezzc proporzionali^ & dTmiiiuifcona finaair 

jnfLniro^.dacid^n! avvicneanGocarche Iddifferenzcdiven*^ 

rgpna minoci di ogni dara quauiti,. quaL* condizione & 

^ella>,clL'effi. vogliona ncl'oxa calcoli^. accid iia riccvucai^^ 

^^r vera una. propricta geometrica .. 

Abbdamadunq^uciiiniQftrata prima ye chc le. mezzos 
jp:opocziofiaIi pcefcfral[fi«^c KD^elc mezze proporzio* 
aali prefe frii AfiV,edAD> coniiderare come particolarii ca*^ 
ddnone* puncidi unamedefifnaunitadeili' alb j. po£;iaab* 
Eiamo; dimo({'raco^ cJienelL' infiinico le mezze proporzio« 

Mil cadona a' medeiimL puncLdelL'aflejb ck' ccid&dovea 

^imodnlre.. 

Dbpd ramec^demc dimoifrazIonei^dK nuOva ft v^dt^ 

ftliiapameme> che le Uncc rerce Gfi^ ed. EG, e lutce le |lcrC|^ « 

&naiJi vera luogp del leradicideir afcifledeii' afle^eoec^ 

cone inibrieve la dimofti^aziane .. 

Perche:habbiamo» dimoAracoy cbe turte le mczzt pro- 

|W£ionali prcfefraKB^ cle pQr«ionlini:c(cetce£ca KB,c^ 
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KD f 1 1e tnczzeprG^cerandoali preic BAAUj ti ic( afciflc di , 
ADcaclonoa'4Qedc£aiipun(i deirafle JVD^ leparallelo 
tiratedai* {>unci y4ove cadooolcacsaseiiroparzbnaliycer^ 
miaeraono4aeUa<fetta €£9 <omc ^t*cksnpiOr£c Jaxnezza 
proporzioiiaie £ra JCfi^ c 1CX»^ KT i e laiineazajyropor^io^ 
nalc fri AB ♦cd AX ^ ie AT^ laparallcla TV4:adcri i»dla 
ret ta C£ ^ perclie c come JCB aKC , cosi X r a T V ^ abbia« 
tao poi4iinoAratoia tucte 4^ ^ncecedenti |»:oj>ofizioai » 
che la pardlela TV*^ radice di AT^ diifOgueia4:cteca>C£ ^ 
il luogodellcradki delleafciiTedeirafle^ eneionedeiim^ 
:tempo € 4ina paraiieiacompnfat)elimi^dloiCD£ » JBcca 
dunque , che l'obbiczioiic4cil' AvvcrXario>.biticrvtxo9.co* 
me tucce ie^ltrcydi nuova^imoftrazioneal nofiro^atfllimOj^ 
ia quale dimoftrazioAe c appuoco la 9uarca<« 

CONSiD&A AZION E i. 

^^^ quefii oppoficiuri^ i quail fufwravaoo^oMjiocoiiR* 

nccorge vafio> che inficmc con la ^inia>noulla^air«iizione > 
^iftruggevano anco la ^Parabola Apallomana^ ^^accvano 
un fafcio di tucra la Geometriajj>er<;ihi alccrto il .medeiimo 
aflurdo ^ che cffx oppoacvaao al mio Ketcfliocoi ii Titroya 
nella Parabola ApollGaitariia4fifcncu^Qrtie4iQa.^urva ^ td 
<ccconcin ^brieveia |)ruova. 

Suppongaiideicritca laParalioIa Apolloniana AfiCOEIi Tav. 1. 
il di cui paraaiaro jt> iiaiinitay "fia Afi >< tirifi lUpplicara fig. \f^* 
DE: poiira AB ^ *ed AD prendaii iioa ^inezza j)4ropoi:ziona^ 
Ic > quale '£a>;per 'Cfeinpio j AH-f-c dal jMjmo Jitiriii r ap* 
pHcacaHIi 4a quaile termini Jieila^air^a: Jodi dal j»umo B 
4l puQto C drill ia4inea^ettai£C9<qttc&a ^roluAgfaiii iia« 
,^<||e3*iacomri<oir aflelDA^luogatOi ^ometperxfempiOf 
iiclpuiito<y^ poTciafraGfi-) cGD^rcodjUliiaa mczzt^ 
proporzionalei ^uefla |>cr V Avyerlario odcri ancora^^C'* 
to il punco H r come per ^ieoi^o » iict pumo M i perchi 
r Avver&rioi^queliOi al ^quale ncga i ^e la aezza pra« 
j.fAttc I. Da -J>M* 
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fjorzionalijfra le pavti del kto del triangolo ^ e la xnczzsG 
proporzionale fra '1 parametrDi c V aflfe delta Fara^ala> po£- 
fono cadere nel medefimo puiuo del afle; e maiufcfto dun* 
q%ie I chc daU* oppofizionc deil' Avverfario ne rifultereb-i 
be > ch*anco iiella Parabola ApoUoniana^due dive^fe parai* 
kle^ ciod MN^ ed Ul^ iarebhera mczze fra due medeiimc^ 
^uamLta^ cio^ BG^e DE}. ond'e^hcafifaticandolididi* 
ilruggerela miaPropoiizioneydiftruggevanoaiicora laPa^ 
cabola Apolloniana .^ Ma per togliere^ per quanxo ii pud> a 
quei oppoficori > che non vogliono* fiudiare Je alcrui dn 
noftrazioni, il mododi cercar vani ^ ed inutiU aflurdli. 
&rcino la fegucate conliderazioae*. 

CO NS IDE R AZ lONE lU 

Ta\r^ t "ip Gli c da coniiderarii, che tutti i quadrat! intcrcctti fra 
I^*6.-1V. XL ABi, ed AD4,, fri AD4 , ed AFp fircfono irraziona* 
iiyccliecuite le cadici incercetce kkBCi, eD£z/frg 
DEz 9 e FG^ Sic fooo irraziomU j ed eccone lar pruora^ 

I quadrati intevcetti fra AB i ^ed AD^coniideraci in par- 
licolare s^eccedono Tun l^^altro fecondo Topdine de*numelri 
inparl^ a ^agioae cbe » fe & confidesa un gra^ve , che cada 
a perpendicola r quefto s>' accelera ia ogni punco deir afle 1 
appufitoccxae abbiaa><detca ncli' aotecedente dtmoArazio« 
lie > ma £e £ accelera in ogn^puntadelF^lTe 9 noi non po& 
iiamo , alle varie porzioni intercetce fra Afi , ed AD afle*" 
gnafe an numero^iii quale cfprima in Pgni punto deirafle il 
grado d' eccelerazione ^ e con ci<& il v^alore de quadrati; co- 
ne per efempio 1 un numero , cbe deter mini la lunghezza 
ilella linea» la quale efprima i^ quadrato x, in quella guifa> 
che ADefprioie il quadrato 4: pec la qual cola non poten* 
doii avere in numeri il valore de' quadrati fri AB i ^ ed 
AD49 ne menofi' puo^le avere in numeri il valore dellma* 
dici incercetce fri BCi> e DEz; epercid ^canta 1 quadraxT 
intercetti ftk ABI9 ed AD4 » quanto le radici inteccette fri 
BCi's e D£z forio irrazionali: Lo fteflb fi dimoftra de* qua- 
drati interceui fti AD4>cd AFp^cd«Ue radici intercette £r4 
DE^edfCj&c^ . :. . Ora. 



Opa dbpdquefto e cerciilimo > ch* errarebbe ogni op^ 
poiicorej il quale voleflbefpffimere in numeri il valore di 
tin quadrato incercetto fra AEi > e4 AD49 ail valore di 
ufu radice inteccetta £riBCi>e DEzi ma perch^ non man* 
cberanno di queiliy i quali vedeado ^ ihc noi abbiamocro^ 
vato in numeri ii valore di SB» cd.SIXi porzioni del lato 
del triaogoio SD£> & lufingheranna di potet efllancoraji 
irovare ia numeri il valors delle radici intercei^te fra fiCifi 
• D£2> e de* quadrati inrer^etci fra A&i , ed AD4 : per« 
Old vogliamo » col efempio delk feguence oppofizipne » fac 
conofceK > chc le radici iaterjcecce fra fiCi.^e D£^ > cons-/ 
iiderate come radici s non fi poflbno c;iprimere in numeric 
quantunque le parallete^ ragguagliate all' unicanCda' Jail 
die* rriangoli $ fi poflano efpnmere in numeri • 

, £ingiamO|.che an Geomecra, yolendo ricrovare una^ 
Ilnea^ la quale efpriipeire ancora in numeri la radice delf 
quadrate AN, doppio dell' imici AB, diceffe per efempio j; 
AN ^z , SB e 2> dunque BN ^ i> ed SN e 4> cid £uco ^fa- 
cefle ia fcguente anaIogta> ciod> come SB^-aBCri co5i SN^ 

alia parallela fegnata N8^ cioe ad x ^ ^ e dice0e , dunquc> 

p *^e radice in numeridi AN ; ma i >- molcif licaia in Ci 

flcflb fi I Z» , dunque fl qu|drato AN c i ^, 

A quefto pcr6 fi rifpode pev primo^che quefta oppofizio-^ 
ne niente ripugnarebbe alia mia propofizione;perche q^ian* 
t unque AN iia in linea doppia di Afi iinitiiBon pcrcid fi pu6» 
dircich'ex in numeri>mentre io ho dimoilcato poc*anzi|Chc 
ri quadrato di Y z, fe vi fuifejcadrebbe fotto il pumo N> ia 
un pumo incercetto fri N > cd O > dalla qiiai cola £e ne de^ 
duce> chela parallela fegnata. NSpotrebbe. efler radice di 
AN 9 ed alL'ora la radice di z caderebbc giufiamente in ua 
^i^^^ntg fottail punto N^e terminerebbe ndla. recta C£>per«. 
c&ila radice del quadrato 2,. fendoanco^ in* numeri giufia^ 
. mentejnaggioreiper una minima quantita^ del quadrato dl 

X >^fe laradice del q^uadrato 2. termina giufta fotco il pun^ 
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to N^ T^riniiia per necofficiindlaliflea xecta C£ ; td ecco « 
che l*oppbiitoreO)n queftaobbiczioncvcrtcbbc A fare un 
aitra dimoflrazioneatlamiaPrppoiizioxie^ 

Ma con tiiwocid io Yogliaprovare , chc i nunacri $ 
dhefi ritrovanoi 2>€r io mezzo 4ella ibluzioQctlc*xriaQ« 
goli, neHei>aralloletJe^aru*interpoiDgonofrafiCi> o 
l>Et, ^uanuiBque^CprioiefleroilYaloredella Juogliezza^ 
deUc paralitica ^ecofido la proporzioncy ch'itanaaairunici 
BQ, a riguardo 4e* Jati dc^^riangoJi f non ^rimono perd 
it valore^lcUeradicide'^uadratiiatercecti&i iVfii,ed AD4i 
t eht con turrocid/le parallele fra fiCi ^ c DEz fooo in Iw 
nea le vere 4radici 4e'<iuadran delle afciflfe 4cli'affe j itu 
^gudla guifa > cbe4ioi4iU>iamo dimoftrato ^ 

Si dimoftra<iungue ^ *clieia jKirallcU K8 coafidetraa 

in numeri per i — moftra bensl la proporzlone , ch' eifa^ 

have a fiCi a riguardo dt^ Jati SBj f c SN4 i ma corL» 

tutto QX^ I il iiumcro i *-* non efprime il valorc deltas 

tadice in iinea xlel ^uadrato AN in linea i cd eccone U 
jpruova^ 

Not abbiamo Himonrato 9 clie i quadrati intercetri frk 
AEi 9 ed AD4 s* eccedono Tun r.alcro fecondo I'ordine 
<le' nuoieri imparl > e che perci6 non poffiamo fapere qual 
tiumero efprimail valoredel guadrato ANconfidcrato in 
iinca: Ma fe^cosi, 4ion iperChe SNi4neafvyicne9che nel 
tri^ngoioSDE) laJinea AN4oppia<li AB^a^igijakaqua'^ 
4rato z iniiumcfi^nea qualunquc altro humero > che & 
vogiia« Ditndflreremo queiloj>ili^nipiameiite> c^iiidi- 
ilintamcntej>er la via4icjaiiva« 

:Se poi roppofitore ^uole<} clicl numeri xierovatl 
|>er lo mcz2o<leIla^oluziane de*triaagoli dtano ilvaio^ 
le^clle j'acUci intercecrc itk £Ci , c D£x > & potranno^ 
alccrto avcre ancora tutte ^e radici <le*<]uadrati tntSf^ 
^cttifriABi j <AAD4.i perche fe £ fuppone h BD di* 
vifa in punti iniinui , fi patrsnnocirolveretantiiriango- 
ii intercctci fia bJBC> e^D£ , quanti fono gl* infiniti punti 

del- 
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{ delta fil>*^ Sc poi vuoIc>che Icradici,. e iquadrati ii pof. 

fano efpriinerc m numer^ j. ae' quadraci inrecc^tq fr4 Afii> 

^ cd AD4 vifara^ua quadrate, cheiipotrartfpriincre col nur 

\ mere r >. ed un quadrata ». che ii potri efprimerc col nu« 

I mcra^i perchcfeiquadracimtevccttl friABs, cdAD4 

ii poflbna efprimere in numeric IquadcaciiDcecccccifr^ 

ABi^ed Al34> fendointinici>fra.cfllviraraniK>tuttigr 

infiniti numeri ^ che s* interpoogpnafra r r e 4> e per 

<id vi fari ii quadrato 2v e il quadtato^ ^ma^ fc v' i il quar 

^rato.z^ciiquadcaco ^>* fra le ioiinucradic^ intercecco- 

fra BCki e D£2r,.vi far a. la radiccdel quadcatoz>.e^queila^ 

del quadjrato j- 

Dunqud^fe^per 16^ mezzo della riioIuzloQe de*^criang(K 
419 fi puotavercinmimeriilvaloredelleradici intercecte^' 
fra BC r 9 c DEr^^fc auri: ancora in n tuner i ii vaiore della^ 
radice del' quadrato 2: > e quellk del quadrato J.- 

Ma fra ie infinite paraikle intercecte fra BC i , e DEa^^ 
noiTvi puolefferealcunafrazzione^la quale efprcfla in nu* 
ti, emoJtiplicarain iemedefmiapuoprodurreilnuniero z^ 
td. il numero 5; perciiefeleparaiieleintererttcfra^BCx, c 
DEx s* efprimona in. numeric, fonttuctc: unit^ mifcJiiate di 
frazzionijacagioaclie,foii«tuxtemaggiori.dlfiCrj^tiiinor|« 
di DEa;; e fefono uiiitkmifi:biate.dk>&az£ioni>» moitiplica-^ 
re in lor medeiinQC mat poflbno^ prod uj:rc ua numero inte<» 
ro; dunqueniuoadeiic tnfiniceparaiieJe intercetre fri BC i». 
dDErpuol'efptimercianumeri il valorcdel quadrata %>. 
ne ii vaiore del quadEata; ^ 

Ma noi abbiamo dimoftrajto> die fe i quadirat£ infinicl 
intercetti friABif ed AD4ii poflbnaeiprimerc in nume* 
ti, neceifariaflienta friefllv' e-iiquadratazyedil quadra*- 
to 3 ^ed oraabbiamadimoftratOt. chcniuna^deii&infini^ 
le parallele intercetie fra BCrie DEr pu6f efprinnereinnu* 
J a radic»del quadrato a^ ne- qiieiUdelq^uadraifo 3 ;: 
funqucl oumeh^i quail » per lamczzodelUfoluzione^ 
de' triangphV fi^ritrova 9 ciie: competona aile^ parallels in^ 
tercette-fraiBCi!) cDEx confiderat&com&lati de.' tri^ngo- 

ikp non efprimonoia numeri ii yalorc^deUc radicx de^ qi^4r 

dra-^ 
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drati intercetti fr^ ABi icd AD4;e fc noi> efprimonon 
valore de^qijadrati^efpriinono folamcnte k lunghezza dclle 

-parallele , a ri'ipetco de* Jati de* criaogoli i ch* e cid ii do* 

7ca diffloftrare • 

E per dare un efemplo della noftra ancecedentc dirao- 

firazione ; fuppongafi per 1* Avverfario, che AN<fia u Hj 

Tav. L e cosl^i ^ non k radice di quadrato z^ Suppongafi poi , 

'^* ^' xhe il quadrato i fia AVt efuppGngafi aliresi » eke AV £a 
^ualunque numero iDcercetco ffa i, e ^^ In quefto cafo fe 
fi rifol ve il triangolo SVX » la parallela VX fara una uni^ 
c^ mifchiaca d' una frazztone t e pereid non potra mai da*' 
re il quadrato z ; e lo fteflb fi trovera in ogn* alcro punto 
deir aRe AD > ai qualefi Yoglia , che termini il quadrato 
Xs per modo che» niun^ paraHdaxlari il quadrato 2; ma i^ 
niuna parallela dari il quadato z, frale parailele intercer^tp 
te fr^ BCi I e D£z > non fi ritroveranno in numeri le ra* 
dici de' ^uadra^i intercett*! fra i> e 4; e perei6 i numeri , ch\ 
cfprimonoia knghezza delle parallele , non efprimono in 
tiumeri il va lore delle radiei infinite intercetce fr^BCijC 
D&z;«d^cco dimoftrato anche ^eoir efempio U noftiH^ 
affunto. 

Ke quello , che abbiamo dimoftrato dM recar meravi- 
glia I fe ii confidera 1 che la ragione dupla^ tripUi cdal* 
tre femplici fondJverfcdalladuplicata> triplicata> o al* 
If e compofte ragioni ; dalia qual cofa n* avriene > che quel 
numero ^ che compete a una linea » confiderata a rifpetiq 
di un' altra in proporzione femplicei non compete a quel* 
himedefimaiinea^^onfiderataariipetco di tin' altra > itut 

fiubduplicata ragione di due quadrat!;; e per efempioi t ^ 

pu^efprimere bensi la-proporzionei che la 4>ara]lela N8 

ave a BC nella ragione de' lati NS» e BS, ma 4)oa efprijigJa 

ftibduplitata-ragione di N8^^£C> a^riguardo di JNA ,cJia 
quadrati. 

Alloincontro pcr6,l€ parallele BCi,DEi,eFGimol-» 
^plicate in lor medafimei tamo in linee> quanta ia nur 

mcri 
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ineri dantio i quadrati AB » AN > cd AF , cci6 a vvitnc^ i 
pcfch^ iflumeriiflterimolcipUcaci in lor medeiimi danaa 
i numeri interi 9 a* quali po^no perfctcamente corrifpon- 
derc le Unee^cid che fion avviene neile radid mifchiacc dl 
frazzioQi) come fon Ic intcrceceefra BCc ,c DEz. 

Eccodunque, che sfbbiam dimoftrato , cheleparal* 
lele intercettefr^ fiCij e DEz (bnradici in lioea 9 ma nom 
fon radici in numero 1 quantunque per lo mezzo de'trian« 
goli ii pofla fpiegare in numeri la proporzione , ch* hanno^ 
air unit4 J a riguardo dc* lad de' criangolf » 

lo so perd>che a qiiefte R facte dimoftrazioni rlpugne^ 
ra 1' animo di quei Geometric i quali> nience a-ccendendot 
alle dimoftrazioni ,* fono acraccaci folamence al numero » 
cd alfcnfibile; imperocche diranno £tk lor medefimi> noi 

iiam certi per il triangolo SN8j che i t* ^ il valore delU 

parallela N8 , e iiam certi ancora> che la parallela N8 e ra«; 

dice di AN^dunque come pu6 egli avveiiircj che i •- non 

iia radice di AN in numero^e che la linea fignata N8 fia rz^ 
dice in linea di AN ! ^ 

A' quefti fe li rifponde $ che la fubduplicata ragione d 
divcrfa dalla femplice 9 e tutto il di pili , che abbiamo rf» 
^ofto poc' anzi; e dipiii fe li dice> che i numeri efprimona 
ia quantita deile linec fecondo Tipoteii tlclia kgitima pro*^ 
porzione> che ft iiegue > ma che non poflbno eiprimere it 
valore di quei quadrati in numerbj che fono qu^dcaci fola;^ 
mencc in linea , e non in numero • 

Se poi qualche male accorto Geometra non fuflc anco ^ 
ra > dopo Ic noftre dimoftra2uoni » di queftesl facte verity 
capace j a noi nulla importa; perch^ ^ ficome abbiand detta 

poc' anzij fe voleife quefto tale direi che z --efprime il va- 

ior« della radice N8 9 ci6 non folo non ripugna alia no* 
ftra dimofirazione ^anzi la conferma : Si priega per6 que* 
flo oppofitore , che pretende di ipiegare in numeri il va- 
lore delle radici intcrcette fri I9 e 2 j e di ritrovare in na-;^ 
• f^arte L fi flicri 
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mcit if vatoredclli quadrati hKercctti iti i y tdfr cbe mi 
irovi ^flaocii- aflfe AD ua pumo^^ che fia termine del qua* 
draco z*innuaen> che mi trcnri la radiceieniimero^dcl fu-- 
d^cioquadrato j pcrchcfe nonritrova quefto* nonpnoper 
Ja via delia ibluzionc de' criaogQli mto^fzn in niuo^ri 
il valorc dclk radici iatercette fra BCif c DEz^e fra i qua«^ 
draci ABi j cd AD4 ^quantuxiq^ue t'movi in muncn il Va^ 
lore dcUe paralleie ragguagliate a* kci dc* triangQli ^ 

Da ruceo quelia d unque , ciic & t detc^ 1 e raanifeilQ^ ^ 
che i quadrari imcrccmfti AB, ed ADj fra AD, cd AB 
icc^ e le radici iatercette fra BCi , e DRz , fra D£x , ed 
iG$. &C fbna irrazionaM r e che folamenee ne' numeri 4> 
^^ e 16, c in tutti gr altri qiudrati, ck' haaao f adici di 
numcra interO) & pud avere efpreffo in numeri il vajoi^e dc 
quadrat! j. e ii valore de' lati de' criangoli > come pei? efem- 
pio, di ADj^ e M SDy di AS, e di Mf &c . QoMiauiamo ora 
a disnoftrare in akri modi , come abbkm promc/ib , cke^ 
ia Faradola Apoliaaiaua non ha le proprieca> che & le afli> 
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A Parabola ApollomaiKi ooo ba le proj^rieca ^ cbe d^ 
ApoUofiia fc 1' ajQfegoana r cd il fuo pcrimetro ao» e 
una curva concimara • 

» 

SUPFOSIZKM^E , E COSTRUZlONE. 

SUpp6gafi&tto come prima ilnoftffo RettiUneo ABCDE^ 
nel quale AB fia i , BC x 9 BUt » AD4 , e lirate leno- 
ftrc linec recce AC r^ Cfi; Ia4i defcrivail la Parabola Apol- 
loniana, la quale dovripaflare per i punci A, C, ed E, per- 
Tar. IL che BG u^nicae radice di AB uniti > c pcrcid A e vcjuj^^ 
¥ig^ VIL e D£x e radice di Ap4 i, cid facco . Dico , che la curva, o 
noa paiia per i punci C/ ed £» o noa d uoa cui: va cominua* 
ta> da'pumi della quale & poflana tirare le ordinate aira&f 
le quali iiano radici deUe^£ajSe del mcdciuno afle r 



SopkA VA Parabola ApoLi^otnAKA |$ 
DIMOSTRAZIONE. 



SUpponganfi tbrate iafintteordiAaccda'funti dell' aflejp^ 
AD i quefte per ApoUoaio termiiioraftno tutte fuoci 
delle due liaee ret re AC> cCEf porchc Ja Pajrabola^non pu4 
toccareie due liace xetce AC j e C£4a altri punti^ eke ne* 
punci A^ C> ed£; ma fe coroiinaiio iuori , fupponiamo, che 
iiano iu f rqporzione arttmetica » come fooo fopra V 4inU 
<k BC le ordinate (egoatef i » H z^L^, eforto T uoiti lc» 
ordinate Annate O^ ^ Q^, S7; cd aJioca la carva> che|>af«: 
fa ^er i|Hintifegaacieo' niiaeri4>rie |^ non ^ud ^afla- 
ce per 41 punto C $ jKrxiie (e dal punto A fi cira »una4inefl^ 
per i puaci-eftr^ni delie^aralleleJP!X9H2.f Ljp^^he foAO in 
proporzione aritmetica^quelta^ar^ialinea recta AN. DctV 
iflellb modoi fe^per i puAti jeAreni delle jrette^Cy Oj> Q4f 
cd S7 1 che fono lA propoczioaearit4aecica> fitira^ma h* 
<iea^ quefta £ira la rettaCV } dunque » fe le applicatefon^ 
in proporzioae arkmecica » Aon fi puQ defcrivere una^uc- 
Va 9 che padt per i punti <3 yd £ ^ 

Suppongaii poi, che le ^pplicate ^'rccedano fraj 
e0e con qualunque akra diiferenza ^ 4iverfa dal la pro* 
porzione aritmecica 3 ^come ibno > per efcmpio » i^G HI # 
LM| fiC, OP, QR, ST &c* In q^flo xaib laxiurva 41011 Xa- 
f i^ una curvaconciouaca* perck^ fara aagolo curvilineo ud 
puiito C; ed cccone la.prova^ 

Tutte leparallclecoAtenute 4ie[ viaiigolo 4:ettaagold 
ABC (bnoinpraporzioae aritmetica fra ellc; e tutte 4e pa- 
Taible intercette frk BC j e D& ibno in prQpoi::zione aric* . 
^netica fraeire>(ma fecondo Jaferie delle parallele conteiuite 
«el triangolo JCD£>,dunque ie llneeAC^e C£ fanno angolo 
iielpunto C>per<^he ion Uti d€ diver ii triangoli:Ma fe eco« 
•si y anche.lcporzionidella curvarcioe AGC >CP£ farann;» 
aggj^lo nel punto C ^ perche Aon pottndo Ja cux^a toccare 
«lCe lidiee^ene ACie C£ m altripuntj y che AC*punti A^ 
C9 ed £ > fe le linee rette AC f C£ fanno angolo tit\ punca 
C 9 le porzioni delle curve AGC 9CF£ ^fendo fottefe daU 
Je <Uie linee 9 chefanxio Mgolo mX punto C^ laraiiooanchT 
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cfle nel punto Crangolo curvilineo AGGP; duoque la cur- 
ra fleccflfariamentc deve fafangolo curvilineo nel punto C* 

OlcraccidleparalleleintercettefraFGj cBC giume 
jiel punto M dovranno diminuiriii accidlacurva poflfa^ 
pafflarc per il punto C >perche fe non s* eccedono V un 1* 
altra in proporzione aricmetica , s* eccederanno con diffe^ 
Tenze maggiori delta proporzione aritmetica » e perci6 y fe 
fraLMj e fiC non ii diminuifcono canto le lunghezzc dellc 
applicate j quanto il fono accrefciute da A in M , la curva 
mai potra andare nel punto C , dunque la curva htk angolo 
curvilineo nel punto C: deli' ifteflbmodo > fe ii prolunga 
J* afle ADj iin che venga uguale a p unica AB> la curva ink 
angolo nel punto £ 9 c percioii perimctro delia Parabola^ 
non e una curva continuata • 

Che non ii poiTano poi tirare> da* punti del pcritnetro 
delta Parabola > applicate air afle ^ le quali fiano co(lante« 
incnte radici delle afciflfc del medciiaio ^fk 3 cccone la^ 
prova. 

Per dimoftrare cid pcr6, fuppongaii per rAvverfario^ 
che k applicate f G , HI , LU , BC , OP ,QR , cd ST fia- 
xio radici delle afciflfe deir alfe ; indi fuppongaii per i punti 
intercetti fr^ i » e G » fra z ^e I , fra 5 i e M > ed ii punto 
C; e poi per i punti intercetti fra ^ » e P ^ fri^ 4 ^ e R >fra 7, 
« T paflare altre curve* In quefto cafo le radici delle afcilTe 
deiraflfe potranno terminare in ogn'una delle fudette curve 
intercette fra i fudetti punti > c adogn' una delle fudetto 
curve ii potranno aflfcgnare le medefime proprieta^dunqae 
da' pimtl^i I, M, P> R» e T non ii poflfono tirare le appli* 
cate air alTe > le quali iiano radici delle afcifle dell* aflci ch' 
c cio il dovea dimoftrare Da tutto cio ii deduce>che la cur* 
va J che nafce dalla fczzione del cono » non ha propriety 
conofciute. 

Dopoleantecedenti cinque evidentiiTie dimoft razio* 
nijdovrci ormai dubbitare d'annojare il Lettore^aggiuifglRIS 
done altre di piii^ ma pcrche hd coiiderato^ che nelle ante* 
cedenci dimoftrazioni io Aippongo 9 che il Lettorc intenda 
il Mctodo de^r indiviiibili » ho ftioiato a propoiito dimot 

fi^4c 
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flrarcy e per Euclidcj e per la via pofitiva > e per la negativa 
ancora la mia Propoflziooe $ c percid J&d poflo le feguemi 
due altrc dimoAiazionu 

lemma: ' 

S£ fia h llaea retca AE divifaia ctoque parti uguarlr i 
cioi f AC, CD , DE , Ef , FB ; e iian defcricci fuccef- 
iivamence i cerchi co' diamecri di AB; , Cfi4 ^ DBj> EBt: 
£d olcr* a cid da* punciC»cd F ^punci eftremi delle unica f av. tl; 
AC , ed FB> fiano alzacc k perpendicolari CG> cd FO iina pig.yxii; 
alie periferie de* cercbi AOB , EOB j e per i punti G > ed O ^* '^ 
lia ciraca la linea retta GO. DicOs che k da'puntiD> ed £, 
punti eftremi delle unita CD^e D£> s*alzana le perpendico- 
lari DM , ed EN lino alia liaea retta GO , i cerchi BYC j e 
BID feganoia linea retta GO ne' punti M^ e N>puati eftre-; * 

xni delle perpendicolari DM > ed EN. 

COSTRUZIONE, B DINK3ISTRAZIONE . 

PRolunghinii le GO^eCBriifi che s' Incontrino nol pun^ 
to F • Perche abbiamo divifa la BA nelle cinque parti 
uguali 9 eioe AC, CD, DE^ £F, ed FB » ed abbiamo prefa^ 
la FP comune > le FF^PE^ PD,PC ibno in proporzionc arit^ 
metica fra tffc. 

Ma per la quarta dcf feilad'Euclide y k comePF ad 
FO , cosi P£ , ad EN ; e come PE ad EN , cosi PD a DM ^ 
e come PD a DM , cosi PC a CG ; dunque le perpendico- 
lari FO , EN > DM r e CG fono in proporzione aritmeti* 
ca fra elTc , e percid le perpendicolari DM > cd EN fono 
mezze proporzionali aritmetiche fra CGx 9 c FOx r Oltc* 
a cid le perpendicolari DM| ed EN fegano i lati PGi e PQ 
in part ij eke fono mezze proporzionali aritmetiche firiPF^ 
CVC^e fra PO » e PG 3 perche fendo per Euclidecome PK 
a PE > cosi PO a PN J c come PEa PD , cosi FN a PM j c 
comePDaPC, cosiPMaPG; lePE, cPDfono mezze 
proporzionali ariuneciche fra PF^ e PC> e Ic PNj e PM fo^ 
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mo mczzc profoczioaali ariimctiohc fri PO , e PG ^jima 
llrcrdora, chcwjcorai cerchiCYB, c DIB fcgwo ia «t" 
ta GO ne puoti M,« N, 

Alzinfi dai jJuoti D. cd£ due l>erj>ciidicoUri iino al- 

IcS; f otf^""?*' ^^^ ' "n^^' P*''^'= • diamctri dc^ 
*crch, ii,cce<fiv4 fono|H:r coftcuz.oac f , 4, ^ e z, fooo ia 

^X B, DIB, ed £QB iafanno in proporzionc ariancticaTra 
*ffi J pawhe «w Arctoimcdc i cerchi ibno fra effi <:ome i 
i'm "i nv?.'/'' "* *" prpporaionc aritmctica , i ccrcW 
v^1,5?^„^*.""° aeazi iM-oporziooali aritmctici fra i 
^'l^}).^^* *^» '=.**^"^ fleffo modo i fcmicercJii BID, 
* ^. £^??*"® ""** J>r-qpor2ioiuli aritmctici frai fcmi- 
4erciii.BO£, e BQA. 

. Ma i ceKhi BID , « ^C tagUaoo j«r coftruzlonc la 
f nS P*l" » «»« tono mezze prpporzionaliaritmotichcL* 
fra PF, c PC, pcrchc iagUano la BA ne' punti JB, e D, cio* 
41C pumi caremi d«llc Unec P£,c PD, mezzc proporziona- 
Ji arumettcfac fra PF,c PQc aoi abbiamo ivavato. ch'e co- 
jncPF,aP£,xo8iPOa PN,c comcPE rPD,€iiPN*^ 

f;Yk?n'*'"Rv? • ^^*rf ^^^ PG J dungucic i JemicerT 
r^*. ^-'r--* l.?"„^/°'**' -""*» -Prpporzionali ariimc- 
4icifra 1 icmiccrcii. BOE, e^QA, tagliano Ja PC ncUcpar- 

<i PE,e JD, Jneazcprqporaionaii aritmctichefra Pf,ePC; 
4icvoao anchc tagiiare ia PG in parti^chc fiaiio oropotzi^ 
«aU allcp«tii»fi,eJPD dcJJatoi^C.- pcrche fc i ccrchi,chc 
Jono fea effi-ocHa medcfimz proporzionc fcgano due lari 
-Che fono pfQporzionali ira cffi , Jiicgano prqpoizional- 
iBiciHc ;4na Ic parti j>rqpoi:2K)naii a PE,x PD fono PK, e 
PM, clunquc4 feiniccrciii £lD,cBYC fcganoJa OGnc* 
,puntrN, c M,« pcrcid Jc pcrpcndicoUri aJzatc da i punti 
£, e D tcFminano aiia Jinea retta OG , ed alJc perifctie de*^ 
«erchij ch^ e cid fi dovca dirooltrarc; JDimoftrcrcmo 
«cflbperda vianegatira. 
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Tav. IL pwti uguaii AB,fiD, D£, EF, ed JFG,e Valzi Jaj)crp^ 
rig. IX. coiarcBC, ^j^ate » £A «»ieii« dalpwito JP, p4jnto cftrc^ - 
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mo di AF4al2ufl la FH| uguale a 2 ui^ici AB'^ ecol diame^ 
tro di GA defcrivafi' il cerchio GOA^ il quale paflferft peril 
puntoH^ termioe dt FHz, pcrcbe ^ come AEi ad FHzyCo*^ 
si FU;tad Af 4 : Pofcia cot diametro dl AD> deftrivafi 11 
cerchio ACD^ il quale paflfera per iipuato-C^rerniine deir 
unitai BC r e tiriG l^ noitra hnea retca CU> Indi defcri vand 
(Q^diametri di A£5,e di AF4« i cerciit ARfij ed AQF.Dico^ 
che qujefti fegano la recca GH ne' puoci L ^ ed I ; e cbe iblar 
fiKate £I>e C^ foao k radici deirafcifle AB, ed AD. 

Se TAvvei^fario lo^niega , allungkiegltk due DL y ed 
£1 di modo^y elm rermioino in qualuaque punto fuori delta. 
lioea rctca CU, come per efempioi in M^ e ^a N : Se i cer^ 
chi palTanopep i punti M^edN) per i pttnti A>CyM,Nipa& 
fei^^ancoia una Parabola;, perclie k il cerchio ARfipafla^r 
per ilpentoMj kti coioe £Da DM>cosi'DJV£ a DA> ni% 
ED e uguak ad ABuiHta;.dunque fari ancora come Aft^ 
t>tAf cos\ D\if a AD^e percid^Dfvi fai^ ffadice di DA^dun*^ 
que il puBto && e punto di cerchio^edi parabofe. DetlUftef* 
k> mod&ildimoftra) che fc il cerchio pafla pec il puacoJ^ 
CCHne vuole k^Avveriaria, il punto N e punco di cerchio> c 
di parabolat-Dimoflrerd ora^ che i cerchi nonpo/Tono pa£r 
£ire per i punti M^ed N. 

Suppongafi pure per T Av^erfario r che i cerchi pafr 
£noper i punri M>edN t Ct i cosi^ la Parabola non pafla* 
ra per il punto H, termine.deirapplicaia BHi, pcvchz, o la 
applicace intej^ceue fra £N , ed ifhif. lequali tcrminaoo per 
r Ay verfario alia Parabola ^ fofi fempre una maggiore dellf, 
altray almcno per un?puiito>e in jtal caib'la Parabok feghe* 
n il cerchio ACX> f| per efempio) nel puntaP » e non oei 
piK>to H> perche fe le applicaie ion IcmpreuAa maggio-^ 
re dell* altra, la Parabola fi difcofta fempre dalla retia CR> 
« perdd noa giungeri mai al puntoH r ov vero k porzio- 
gi dcl^elinee intercette fra la rettaCH ^ c la curva CMN r 
come fbno LtA, IN> &c. comincieranna a diminuirii< in^ 
Jungheua in^ unpuntadella Parabola > come per €kmpio> 
Af 1 pfinio N > e ia qAiefto cafo la Parabola fara angolo nel 
puoio N> c U curva^iari ACMNii » « ia Parabola noiL>. 

: ' fari 
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• rfara una ctsrva<:ontinaata;^fe la Parabola non e una curra 
cominuacaj mafaaDgolonel puntoN>ieappjicace, cfao 
tcrminano ad eflfa, non poflbn €flere radi^i -, perche kjf 
la Parabola faangolo^ non da x:oftantemeflK i punri ^ a^ 
t quali rcrmiaano leradici delle afcifTe deli'aflc, a ftmili- 
tudioe del cerchio f come vuok Renaco • Adunque la per- 
pendicolare DM non pud effer mczza proporzionale ftk 
ABjr ed AD ; ne EN mezza proporzionale fra AB, ed A£ 9 e 
percioicerchi Donpaflano per ipuntiN^ cd M^ ma^ 
{^aflano per i punti L, ed I . 

Lo fteflb fi dimoftra, fe V Avverfario vuofc, chc la^ 
Parabola pafii peri pimti X^e YyO per^iiaiunque alcro pun« 
<o degr intcrcetti fra L, ed M, fra I,c N j ed alia perfino 
la Parabola non pud mai fegareil cerchio AOG nel punco 
H> fenonfkangolocurvilineo in qualche punco del fuo 
perimecro • Dimoftrero ora , che DL , ed £1 fooo radici 
delleafciflcAD^edAE. 

La^erpendicolare EI^ radicc di AE ; perche avcndo 
noi dimoftrato> chc il cerchio A<^ fcga la recta CH ncl 
punco I,per la decinaacerza del fcfto ^ come FE ad EI , cosk 
EI ad EA i c come AB unica ijgualc ad FE c ad EI , cosi 
£1 ad EA: c dello fteflb modo, come ED a DL ,.cosi DL z 
DA , e come A£ a DL , cosl DL a DA; ma FHz c xadice di 
AF4 , c BCi € radicc di ABi per coftruzionc , dunquc hUf 
recca CH c il luogo doUe radici • 

Per dunoftrai?c poi, chc k infinke radici tcrminano 
alia recta CH 9 prendafi qualunque porzioneCT,^ col dia- 
mecro diTA dcfcrivaii il cerchio^ dalpunto Z,puntoeftre-- 
mo di TZ uguate airunica FG, alzifi la pcrpendicolare ZKj 
^uefto cerchio icgheraJa HC nel punco K^ lo fteflb av ver- 
sa ditucce Jealcre^ 

COJSJSIDERAZIONE , E CONCLUSIONEi^^ ^ 

K £iaino dunque dimcflracd , c per to mecododcgrin- 

Xl. divifibili , e degJ' inliniti , e per gl' elemenci di Eu- 

^idc , c per Ic propoiizioni d; Archimcde il noftro afluncoj 

iara 
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larl^condd chiaramente drmoftratb^dicla Paratola kptiV^ 
loniananohdi^a iiniilitudinectdcercliio, corftaotemente 
i punti dcHcTadici delle afcifle deir afie , ficcome R^nacoi 
des-CarteS) e tutti i Sig^moderniKSeometrt han pretefo^ die 
dalTe; ond* e die Taret^e annofare H Lettocorcifc dopo tan^ 
te> c^diiarc dhnoftrazbhi, quameibn le anttccdentt^ 
10 ne voleiti adducre ancora dellt altre^ Rimane dunque^ 
cliiaro I chela Parabola Apolloniana nacardalla fczzione del 
CODO , non ha le propricta , che da A^poHoaio fe V aflfegnis- 
flo; e che H vcm perimeero della Parabola fixompovtc delle 
ilofftre lineeiTQtte cirace da**puntt eilremi del4c radici dinu- 
xneroimcrojcioe t, %f jj^c. fino M' infinito^ 

Scabilita giii quefta verit^ 9 ^ol nomaremo in appreflb 
ii noftro ReicHixico : UN RETTILINEO fARABOUCO j. - . 
PIANO 9 altc di cui parri atflegncremo gl' iftcffi homi , che dj fy.. 
da' Geometri 8* aflcgoano ^He parti del la Parabola ApoHo^ S**^« 
niana. c per vcfenipio , AB, ovveroBCfara unha $ ^oyrcto 
parametro , AH affc i AN, AD, AP, AF, c Hittc k altrefa- 
rarnip appHcate ^ ovvero radici i«e«l il cempofio di'ruttelt 
linec rctce AC,CE,£G,e GL fara il perimeero ddla Par** 
bola , qual perimttro pud atico aemarii una curva com^ 
pilfta dt linee rctce determinate da pmiti detcrminati , co« 
me abbiam dctco ; <\6 1*' c appumo qtieM o j che fempr^;^ 
Jian defiderato diiiitr6vare gl-antiahiGeometn,! quali 
<onofccvano bcnsl generalmente , che il* periinetro delia^ 
Parabola i^im aggregate di linee f eke, U qtidi torte ianpo 
angolo fra^flCymFiiah giunfcr^i'^deteriniQare i veri pimtt, 
pet. i quali tjueHe fi defer iveAo,e 'graiigoU, che fri effc fan- 
Ao i ti6 ch* e avYenuco fertiuiata ideate a me di riurovare^ 
* ; Dopd qtidlo fembrii , che io^ovcffi non piU ragiona** 
iediquefto Problema t ma perche^^ legge i)ab{4fta fri 
Kstota^itiy the thi vmiie intpugns^irt una pp^pofi^^n^ dimi^fird--: 
Ja, i^eaddPtwtNffoni -che in 4iut^A,fTopo^%i6nefi ^ntien^^ 
fn un fecoloj nei quale tiitti^i moderni Geooietra obblian* 
do , che la coftruzionemeccanica non pud iegicima dimo^ 
ftrazioac produrre » ban riccy^ito le curve d' Apoilonia 
perlinee, dxcabbiaODpropiriericofiaiuif e^ 4iaiaftratc^ i 
" forte L P fioa 
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npn poflb tralafci^re di addiear 1' crrqre , cbe nellc prctefe 
djmoftrazioni d'ApoUonio ficomicnc. Egli e bpn vero 
pcr(i > cbc i fignori Gcometri noq ban pratticato rocco 
qucHa Jcggc da, me acccpnata j impcrocchc niuoo di cfli 
ave adduatoaJcuDQcr^orc nellc micdimoftraziqm, ma fi 
iQa tutti conientati di ppppncrc per ia via degU aflUrdi j la' 
qual cofa fa conofccrc , cb' amano d" iropugnare , ma non , 
di fludiarc Ic aitrui dinioftrazioni. Additian^o nbi dunaue,' 
ift cbc confifta I'crrorc d'ApoUonio. . 

L'crrore,cb*e nella dimoflrazionc d'ApoUonio, con« 
Jflein cid , ch* egli , ncj coftruire ia fua Parabola , non_». 
ficgue il ngore dc'poftolau di Euclide, n»a fega il conopcr 
Jo mezzo di un piano paralJlelo ad un dc'lati del triango- 
lo fattodalla fczzionc del mcdcfimo cono per rafTe > doijdc. 
M avvienc , cbc immaginando egli dentro il cono un* aflc 
indeterminato , c al vcrticc di effo un parapa^tro, o fia uni- 
«a , prefo ad arbitrio J cd immaginancjo cdar'a cid akuni 
cercbi particoiari , i quali paffioo p^r L punti eftremi del 
perimetrodellaParabolaj per mezzo dc'q^ali trova alcji- 
ae applicate particoiari, cbcfonoonezze proparzionaU fra. 
il parametro, e Ic afciflc iconcbiude> cbe'l luogo gciicrale 
9ctk mezzc proporajionali, fri il paramewo, c Ic afcilfc, fia' 
il pcrwnctra dclla fua Parabola , cid "Chc noa c vero > per- 
f he da una coftruziow meccaaic^ non fi puo gcneralc cpn- 
icquenza dedurre. 

: 1^ vcnta di qucllp, (lie abbiaiQ d^etc^ fi cwofcc mc* 
gua, c&minaodofi il modp o>0q<:goiccb col^ualc'i Signori 
modcrni Gcomcrri defcifivoix>f>clpiaoaia Parabola Apol- 
lanianai perchi in qucllo fi v^d^ , icbc dcfcri vendo eOi la^ 
Parabola per lo oiie320(4!una ftrooi^iwo mcccaoico p c poi 
p^remtendo per lo'mgzgQ d«l mQ4efimo;0rgiiicato.mia foU 
fl>€Ma proporzioiMk fri 1 p^r^meiro > c r afcifla^ , coacla* 
do«o jQ^e a propofitti>d^& la cur^a,^^, fb^pw ii pcrime* ^ 
UP della Parabola. eiUuogo genergle delk radici delict ' 
afciflc ; e cbe pcrcid la Parabola di> a fimilieudine del cer« 
cMa , coftamemente in tutri i pi^iwi del fuo periinetro> lo 
facdefiaie propfficta1.Orai9gffa2ia.di ^f»lih a^^uali oon fuT- 
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fe noeo il modo , col ^liale i Sig. modcrni Geometri defcri* 
vono la Parabola nel piaao;vogliaino dare un brieve faggio 
di queUojChe infegnanb tffi fare per lo mezzo de loro ftro* 
mcmi meccaniciy i quaIi>appreiro a pocO|(<ih fimili a quel^ 
louche not riferiamo qubprateicaco da M.OfpicaljeRainou* 
Prcndono eifi AB per afle d* una Par^bota> ed AC per 
paramecto di quelia , e poi tirano la linea CG perpendi* rp |f\ 
colarc ad AC, c parallela all' aflc AB, c la fuppongono im^ p**^ y 
mobile 5 di poi fuppongono ia riga AD, la quale s'aggiri ^^Sr^^ 
incorno al punco A , coisie cencro, e un altra riga , como 
£f , la quale camini perpendicolarmcnte ifbpra la AC , da. 
C v«fo A, € da A vcrfo S; ma die ii mancenghi fempiCLJ 
equidiAante dall' afle Afi , di modo che cagli fopra la AC 

' portion! uguaii a q>uelle , chd la riga AO raglia fqpra' la lU 
nea CG, cocnefe, per efempio, la riga mobile AD tagiia la 
pcrpendicolare immobiie CG nel punto D, la diftanza A& 
dev^^cfTere iiguale i CD : cid fatto, dimoflrano nel ieguentt 
modo , che it quadrato di A£ , ovvero di NM e uguale al 
rettangoio , che ii f a da CA paramcrro, per AN: la ioro;di- 
moftrazionee la feguente • 

Perche ^ come AE^ad £M,cos^ AC a CD; il retrango** 
Jo fatto da EMper Tunita AC,d uguale al rettangoio facto 
da A£ per CD^ma CD e uguale ad AE, dunque ii quadrato 
di A£ e uguale al rettagolo fatto da £M per il paraiaetro 
AC: jMa EM e uguale ad AN,ed AE t uguale ad NM9 dun* 
quejl quadrato di NM e uguale al rettangoio f<icco da NA 
per AC, e ptrcid NM c applicata di Parabola- 
La antecedente e rarte,coa la quale,per lo mtztod^l^ 
lo (Iromento meccanico,! Signori moderni Geometri s*im« 
maginano di trovare il luogo generale dcUe radici:perchi, 
dicono effi , noi faccramo nella dcfcrizione delia Paraboi'a 
tutto quello , ch' Euchde fa nella defcrizione delcerchio; 

-^ q}^ (14 cofu £gli ordina, che ii defci:iva la pcriferia del cer- 
chio, pofcia,alzaddo da qualunque putico del diametro del 

- cerchio una perpendicolare lino alia periferia,di;nofi(a^ ^ 
che la perpend icolare c mezza propor^ioniale fra kp^ti ' 
del diamctro, • . » - . ^^^ * 

' rurt€l. ^ ^ Dcir 
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DeiriftefiTo modoiiioi faa;iainb c^uiinate la pcrpeadi^ 
' i:ol^re mobile £F fempre e^uidiftagcc dall' alTe A£ in mar 
do, cbe tagli (bpra V ACpoxzicmi uguali a quelle ,che la 
s'lga AD taglia fopra la liaca CO ; in quefto moda le duii^ 
j:^ghe defcrivoQotutcli puncldel pcnmetrp della ParaboUf 
gii]|(lg^icame il coispa0d defcrivc. cutca U perlfcda del cer* 
, chio; cid-fatco, dimoilriamoj che NM e radicc di AN> g/ im* 

Ao come Eiiclide dioloftra^ che ana perpendicolare e mez^^ 
aa proporz^ionale £ri le parti del diametro} e concludiamo^ 
fht il pcrimecro deUa. Parabola ApalloAiana e il luogo ge- 
perale delle radjcidelle afcilTe dell' ade^ giuftp cotne liuoii^ 
de coQchiude ^ chelapetifcna.e U luogpgeoeule delle fue 
^axczzs: proporzionali - 

Gr anteeedenci foa gV argprnenci ^ co' q^uall Rcnaca 
(desCactes hi prctera>.e i fuoi feguaci precendono » che 
jb ftrcMnenca meccaoico dia egjualmeare>'che '1 campaffo le 
propriety in cutd i puati d^l perimetFa della Parabok ; e 
che nuila ciUevi alia fcpprimcaco dclla. verita h maggiore^ 
o minore diflicuita x chies' iaconti^a ael coilruire : lo perd 
£ar6 vedere ora chtaramentey che la. coftruiuone meccaoica 
nan pud dare Icpropriaa^ e ne addiurddi cid la cagionc » 
S'inteada gia pes la mczzadello ftromeotO' meccaoico de> 
icritta la curva^ io pcavOjChe (|ueila curva. noo dk oe'punci 
del fuo periinecco lemezze proporzionali fica *1 paramecra 
js; le afciiic^elo pcovo coo la (cgjueate propoiizume •. 

PRQJ^OSIZIONE-: 

I Fuoti del pcrimecro della Parabola, che ii delcrrveper 
lo mezzo della ftromcAto meccanico , noa corrifpoa- 
idono a i punti deir aflc »a' qiuii cerminaaa i q^uadrati d)cllc 

C O S T R U Z I O N E. •^ • ^ 

TaTr IL 'C ta ATTaflfc d'^una Parabola , cd AD il fuo panim«rro*^ 
Yig. Xi« O o fia uniia; DQ^a la pcrpendicoiar^ imaiabilc> ed AO 

la 
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la tigia mobilcr U quale fiaggbl imoroo al puatoA » ed 
M>N la riga perpendicolare mobile^ U<]ualc camini per la 
recta AVifempre equidiftaiue dairafle AT in modo> cbe ta- 
gli fopra la AV parti uguaiia quelle, che la riga AO taglia 
fopra la perpeAdicalareimmobileDQie Aippoogaii^he coa 
qucftomacole righe abbiano^gi^ defci^icta lacurvaA>P,<SffC; 
Dica» che in niua puma delta cuvvadefcritta cade laradU 
cc deirdfciifa corriipondente al detta puncoj e io diinoilrd^, 
£icendo^ prima la fegueme coftruzione » 

PcendaH fopra^Tafle AT la porziooe AB ugualeal pa^ 
samerro AD> cformifi ilquadcato ABCD ; poi fuppongaft 
la porzioneET>dell'aircAT,^diviraiapuiicii o parti in&iw 
teicome pec efeoipioBRr, R»£> EH,&c»;le quali liano iiidi- 
vifibili }. iadi dal puiuo R tinA la RS paraJlela a BCf e ii 
prolunghi quanta & vogliajC fopra la AY prendail la DG 
ugualea BRf la GKugualeadRJE.} e jbpra^laCQ^taglifi 
la CY uguale a BR^ovvecoDGila YZ^uguale ad R£,ov ve- 
ro GJC y dipoi dalla perpendicolarc iaimobile DQ^ taglifi 
la DY uguale ad AG, ov^vero ad AR^ e prolunghiii la AY,^ 
fin cbe s'inconiti colia QXprpIiUigata , come per eftiDpio>> 
nel punto F: e dello fleflb modo poi taglin>fapra laperpeiu- 
dicolare immobile DQ^la PZugualcad AKjOvveroad A£,. 
c tiriflla AZ, e pralunghinA la JC&j uguale ad^AB^e la A>Z 
iinche stincontrinain unpunta> come pec efempio in L;. 
cio fatto> Dico , che niun punto del perimetro delta Para^- 
bola defcritta corriT^nda a* pumi cHremi delic gki&^ 
ddi^aiTc.. 

^iWTOi' abbianK>ruppofta^de(cri€ta.la Parab^ 
XN>' &c^|rdunque la- riga mobile AO> ia quale fi daggj^ 
rata i^icorno ad A.,, aura icgpato tutti i^punti delta DC 
ftgualeai parametraAD se la. riga MN tuttii punti della 
AD parametro, e percio le due righeauran gj^neruta tufcc 
le radici de* quadrati minori deiruoica^ come per cfempio> 
I* applic4ta fegnata Pi t^ c tutte le altceiAiU l^riga AO^ do>; 

9^ 
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p6 gioQta che fark ia C,coaciAuando ad aggirarfi intorno il 
putito A f necclfariameiire paflfer^ per il punro Y ; perche 
CY.e per iMppofizione jun punto indivifibile j e per€id il 
pximo pumoi^nmediato^apd il puiuo C . 

Ma fe e cos) , quando la riga AG e gionta in Y i la ri«- 
ga porpendicolare MN^ra gionta in G\ pcrchciper coftru^ 
jZione^AG e uguale a DY , ed AG^pcr iegge dcilo flromen* 
.to meccanicojdev'eflcrc diftante da AT per una linea ugua- 
ic a DYj dunque nccefTariameiite le due righe mobili faran 
gtoncejuna in Y,i*altra in G:ma fc e cos^^il punco^nel quale 
f\ fuppone^che lacurva feghi la linea recta RS;non e punto 
4i,radice dell'aiciflfa AR^perche^quando le ri|he fono gion«> 
ice in Gf ed in Y » proloogaUj le due A Yi e GX A fonain^ 
contrace oel punto F ; e con cid han generato i due trian* 
goli fimili ADYf ed AGF, i quaii pruducono la Et radice 
di A£ > e non di AR; perche e come AO a DY » cos; AG a 
GFfi pcrcid il rettangolo di DYperAGi uguale al rettan- 
goloili ADperGFj ck>e il quadrato di £F uguale al ret- 
xaogoladiJBA per AD, dunque la prima radicc , che pud 
generate, lo nromenco meccanicoclaradice dcirafciira aE, 
cDOn^qMelladi AR« 

>Ma^R ^ la prima afcifla per codruzioneiperche Afi e 

^iguale al paranietro,e JBR fi e fuppofta eifere una quantity 

iudiviAbileied.ora abbiamoprovato^ciie io Oromemo niec<> 

vcanico non puo dar^ la prima radice in alcro punto f che 

iiel punu>Fy'Che corriiponde alia feconda aicifla AE; 

dunque la .curva » fegando la linea ilS in nn punto $ non^ 

da in quel punto la radijcc dell* afcilTa AR , e percio i punti 

del pcrim'ctro della ^ Parabola non conifpondono giufta* 

^ente a i pjunci delie afcifTejCh'e cid ii dovea dimoftrare « 

' ' Dello ilttta modoif^ li prende per prima afcilla la AE, 

la riga cixcolare A0 iara gionta in Z^ quando la pef- 

pendkolare MN iara gionta in X > e percio AZ, e K^pro** 

iongate s'uniranno ncl pumoL^ e g^nereranno i triangofi 

AI>Z> AXL> c percid la prima afcifla far^ A£ > e la prima 

radice cader^ nel pu^nto L> e cosl fuccefiivamente lino all* 

w^itoniunajradicenctiafParalyola eorrifponderi airaf? 

jcifl» dfill'aflc- "^ - CON- ^ 
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DAirantccedente dimoftra^ione mam&ftamente (1 cd^ 
nofce dove confida Tcrrorc % cbcocl moda meccani* 
co> col quale la Parabola ii defcrive wX piano rfi^contiener 
xnaper maggior chiarezza vogliamobrievefnenceaddicario. 

Quel Signori Geometri 9 cbe & fono acquietati alic^ 
aflfertivc di Renato dcs-Cartes^ban ci^ediKO^cbe U ParahoUf 
ancorchi meccanicamente defcritta, daJJeiHfimilit»dine del cer^ 
chia,cofiannmente in ogni panto del fu^-perimetrole proprietd. 
Ora dopo 1' antecedence dimoftrazione % facendo noi un^ 
paragone fra il cerchio^ e la Farabok> vogliacno vedere^ fc 
il pocea mai dire> che la Parabola da in ogni punto del (luy 
perimetro le proprieta* 

Nel ccrcbia> k 10 prendo qualunque pumo red addi-- 
mando ad Euclide 9 cbe miprovi inq^ual puotocada la^^ 
mezza propor^iopalie fra le parti del dianietroy elSofor- 
ntai fuoi criangoli iimili da quel panto da mc dato y c mii 
dimoftrayche Uperpendicalare 9 chc cade da quel putko^ e^ 
mezza proporzionale fra le parti del diaaiecnn ficcome lo>» 
llclToavc dimoftrata da un punto prefoadarbitriaj a&- 
^e di provare il fuo afliinto. 

Airinconcro ^ic dimando^d uivgjeoipetra Car?eiiana'». • 
che^dopdche ha ddfcritto la fua Parabola^ mi dimodriiche 
il pumo del pcria)4cro » che cade nella lit^ea RS> e puntor 
al quale termina la fadice di ARt Cgli oh dimo(lrcra>chc il 
punta F e punto d^ Parabola : fe poi k dinianda> cbe mi 
dimaftri 9 che il punta del perioKtro > che ead€ nella li« 
nca fctia Ef allungata » moftra la vadicc delUafciflEa.AE >. 
egU m dlmo(lfera^ cha ilpuncoL e puntodi Pajrabola^ cj^ 
cosi fuccel&vameme facendo^ midiflioArera fempre per. 
puntidi Paradola t^pynti fuccei&vi alle afctffe » cid<he ya^ 
k ^ dire ^ che i gpometri Carceiiani^ pccndono petf coftru^ 
zi9Ae\uante mczze proporziooati vogliono fra H^^ptra** 
metro > e le afcilTe > ma lacurtfa >cbede(crivono'^ noadi i 
pumi corrifpotidenti aikafciife deir.afle> iicGoiM noi alK 

biaiao ckimofirato % duaquc la Facakoii mcocamcamenre^ 

fkiait« ^ 
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^Icfcritta ii5n da>a fimilkudine delccrchloycoftantcmente iq. 
Ojgni punto del fuo perimetro Ic proprieci. 

Ah* incontro i^ioAri Rectilinei paraboiici piani foai 
^ucUi f chedamioinogni punto ddle noftreiinee tetce le 
proprictida noi a quciii all€gnace;percfa^ noi ddcriviamo 
prima gcometricaiHenct i noftri Rccciliaei parai^oiici piani, 
pel dimoflrijmo , c&ine nella Figura h Ih e III, ddla ta** 
Vrola prima , dhe feJn ur punco deile noftre lince rette noa 
i) ritrovaflfe la proprietiiche noi abbiamo aflferito neiiapra- 
poifizione, ne verrcbbe per affurdo^che z non fufle radice di 
4; poi dimofiriamo k priori , come {lella YIL i^igura, della 
tavola recoD4a, <:be in ogni punco deile noftre lin^Q rette & 
deve rkrovare la ileiTa proprieca da hoi aflcgnata allelifiee 
rette^ e che il perimetro deifa Parabo^la ApoHoniatia, deve 
far afigblo in4in,p4il3(OiConie»ellel^igura VIU. e IX delta 
fs^onda cavola, e tiitto cid geometricamente • 

. Air incontro i Signori Geometri Carteiiani defcriye* 
nomeccanicamence la Parabola J e non foio non dimbftra- 
iio, che in ogni punto deJ per imerro di quella cade la radi« 
ce dcir afciiraxorrlipondente, anzi R dimoilra il concrario# 
jcosac $'e veduco da4rancecedeme dimofkazioRe^ dai che e 
jmanifcfto , che le noftre propoiizioni fono geometrichCf e 
^concludemi , e quelle de'Signori Geometri Carteiiani fon^ 
necctnicbe ; ond' e 9 che le 4oro curve fidn abbino le pr9> 
pxieta^ che«fe Je aflegnano. 

iOra^dopd aver e noi in CMite ^uiic dimoftrato il iioflro 

I ^iTunto; £dop<^avere addirato V errore , che nella dtmo« 

I ftrazione d* ApoJlonio A conticne j dovreflimo rimanerci 

' di pill ragtonare deilecurve: ma perche e purtroppo gra^* 

<lelaprevenzionedi'iQemev-colla quale fon riceVureda^ 

ii^nori podemi Gecme^ile curve-; Vogliamo rifponde-* 

t« aocoraf ad a^lcune X)bbiezio&i 9 ch*«fli dedticonoda ra- 

^ni eftrinfeche / ^ In ^clle farem^edcre akune^tilif- 

iffliecdniiderazioni six del inoto de* corpi pro^ttiV c JU 

4feir Otcica « ie obbieizioDi fon le ^eguenti > 

La^prima^ > che nel noftro Ret^ilineo par abolico piatto 
no^fi ritrovaao qudlev adici deile afoifle deli* aflfci 'k <i^ii i 
4i>j»oii2ik)ori deirjuoiti, ~ ' 1% 
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La fecooda^ che l*Ottica ne vtrrcbbc defraurfata^ per- 
thtynel hoftroIUhiUiieaparab&lied^pianOr nofi (Iritcovat 
toine hcUa^I^cabola 1/ il gadradeifbcaj t^l quelc & dni^ 

Latcirtavchi Ckli)M^« ii Vendor fpiegato^ il^inoti^dd^ 
<6r|>t^o)$:tti'v €Oi^fidkrandala> Pirabala^^ame atla ^ir vajr 
coAtihtiacaj UBgiitti fpltg^te cotinuove propriety le leg^ 
gi del'motO'it Ael' fair efltquefte op^ofizioiii>^dii:anna an^ 
Cora >.chcnollRHfi:nelIa Ma;cailkar€ hella^prima^ifiipref^ 
liontdeiftbfira Kimf'o^MiemdiCHibbiatnacotilkkrato la Pa^ 
irabol^ > come lih^^cbera. c6imnu^<a> pelrck^lioi^vdgliamar 
lifpoiulitciad un^ad unav a tuttetfuefte tre obbieziohi ^ 

A41«> ^ima. obhkziotte f ifpondianM a^r* noi a ba^ 
HaiiBa' dintoAirato-^ Meilt^ht^iffre afkt^tdeati^ propofiatoni » 
tht hitiRia applieatiti the ctrmifia. all^ curva > diradkct^ 
iddhL ful&feifle ^rti(pofid3mre> e cbte perci5^ te ap)>Ii- 
catt mitiori delU uniti? netotno^forto radid delK: ^(cilV^ 
ii^fiori ddU umck: eddrt^ a.d6rtfpoiiidiafno> cbeil^l no^ 
Uro Rtettittttca patabotic<kpian*>v 14 parattete minor i dell' 
unitihOB fdvo-radicivptrcllfe fc^n }ati di tria^goli iCokQti , 
-tchtdeU'e radki dt* (}tiadiriti miWidtir uairi noi ii6a> 
fieaMManeL te&gnfo ^js^he , ptir ttavare due , trc ytd tnti* 
fiCt^ ih^Mse j^^o^r^ftalt Bk dut HAt^i^^&daeev fooa a1>- 
biamo bifo^i^a dt%p radiei mifibrt dtW uiii ti /^ooiM (i \rc ^ 
ilr4: iii/ap^cSb:. Piiib^ ka^triil co£ici b^dfa aver diiiloftr^to ia 
ta^i Mtodi > i^uatiH (oh'qMni'^cht QlhooYtdkitv in (}uc-^ 
HoCaocblMi ch4 1 luio^idtlteradici dtik afciflfe dcit aJlc 
fitrota htHi Ubftti Bjtn&iati paraboKci pia M > ooirncllo^ 
Imr^ 4' Apoliof^ 5 ecote^ crd lafeiatno^ U eu^a a quti ft- 
\ffioti geodVifltii chfc tio^iaao fit^lladicjdeftiquddraH 
initioti^r DUita ,di celN^ate ithal&^i4h^re nfkdatioyci 



Atia {bct:>nda 6&1»teifra)ife ti^^cM^mo genera rtnenre> 

mvcre ttlWctarilt. ufo-ncll* Ftffc»3 pferohffc ^ fkcowc B«41cjr 

«Heairichtfiitrava) p^lo nle22o4i^irtlic>-una.<itM)aiK^ 

-• panel. G ^pproC- 



1^ iC Xi) N S I D .£rR A Z I O KX 

^pprc^CTimazioncal vcroj cost 11 polTono fpiegare utilmentc 
Je cagioni fifiche^ ncUe quali noaiiricerca , come oellc^ 
^cometrichci il vcro efatco: In,j)ruovadi ci6 gl* ancichi fi 
fervirono uciliflimamente deile fpirali di Conoafydeila Ci» 
iK>idCrdellaJCi0bidc » e di tutcc le alcre iinee meccaniche; 
ma non han..prcccrc^ cheavcllcro propriety geomctrichc^, 
iie di aver ncrovato^4>er lomezzodi quelle, il vero cfktto, 
c lo AeiTo Jian fatto dellc linee curved* Apoiloaio • 

Fer queilo poi , che s* attienc all' Octica ^^ifcriTco qui 
l>rieveaiexicequcUo^ che mi diceva incorxio a -cal maceriaf il 
UQtx mai per le Xue virtu a .baftanza lodaco Padre Fri Dor 
mcnico Bafile DomenicanO|Che Iddio abbia iaCiclOjil qua^ 
Je ci fu da^roppo accrbo deAUio rapieo. £gli ora /come a 
tucci e noco , dottiffimoxieir Quica^ c gran fabro di^X^lc* 
Xcopij , di Microfcopij yC di tutcc le machine air Occica^ 
apparteaenti « queflo grand' Uomo mi 4iceva9 ch' eglico* 
xio/ccva 3 anco per efperienza j che le J^arabolc fon iiaec9 
immagiaaric^ e che ^non ^ j>ol{bnQ defcrivere ; pcrche^^ 
faccndo egli le 'forme, per fabbricarele fuelentir icro val- 
val che fcmpre^ che voleva formare 4inaiigura parabolica, 
foi ma vagina iigura.sferica>maiper6 poceva efeguitela Pa« 
^abola: dalla qual co& n* av^veniva> che i Mggi gummai fi 
poceiTqrQ » ,per lo mezzo del foaodella Farabolai4inirc Ulm 
x\n punio 9 e che j>erci6 queilo , che &enato dice nel fuo 
Xrattato de Methodoexpohendi wtra > noaXolo iia impoffi* 
hile isk prattica > ma che ancora non iia -vero in ceorica^ ; 
f>erchc quando & crovalfero ftromencicosi efatti^^cr i qua* 
ji fi -potcdc fare la Unea parabolical quefta non avendo lc9 
propr4eta> che fe I'^iTegnanOjiraggi non s'unirebbero mai 
jpcrfccumente nel p,unc9 dclioco:Cosi dunque^per cio^he 
^iguarda air Ottica poifono i Fiiici confidexarc Ic curve d^, 
i^pollonio^ma non^offono JQpcrare di confcg4iire^aco nei« 
la Fiiicai altro^che per approflimazione quellojche infbrntf 
alle curve d' Apolionio a loro ftefli prqpongono* 

Alia terza oppofizione iixifpondc , cheil corpo pro^ 
jetto defcrive il perimetrp del noftro &ettilineo parabolic 
^o ^iaaojc chcpcrcio defcrire caate porzioaidiiiaccrectej 



le quail Tono porzioni tl^ipoteiiufc:; cd ccconc la ;prua?f 
geoinetrica « . 

^ipgiamo , che dal puQio A fi voglia g^lctarenna^pniT Ta\r. IT. 
ba nel palaggio TegnacoXe S; UboiQba dcfcrivcri ducj! ^^S« ^Us 
pQrzi(miiin^cniliiiei.f>arabQlici|>iant « iL^ iinea AC>'cK^, 
% ipotcnufa del ^trisngolo ^BC 3 ^ar4 la Iinea d* eleva-^ 
::zioire 9 '^ed il primo cnoro ^delja «bomba 9 la quale :gionca^ 
in "C Y anderi in E i^nto eliremo dell'applicata ^DE^^ 
indi in Fipunto eftremo ddl'applicaca «FG; j poi in^Jti ipun- 
to tfftremo ^eirapplicata 1H4> e finalmentc in Zp punto 
^llrcmo'deir^pplicataZiiijguale a.y.uniti: Ma4nancan- 
^tloy^per dfempfo^ in JC i'iflipeco 'imprelfo ^dalla'forza della 
^lv«e» la^bomba comtncier4 a defcrivere nel punto 'K UA 
alcro iRettiiineo:par#boUco>^d-anderi'in N > polcia io^y 
V, punio eftrcmoddrapjilicata OPz^ indi ijn T^punto tftr^-> 
^o deirapplicata 'QT^»'iino a^afito/che in S incontrerii il 
i>erf42lto^^rQpo1lo ; ed^cco^ <fie il corpo.projecto 4tif€ri« 
Tedoe de'^^iKfflri Rectilihei j)arab0lici»quali^1m 
vn panto del perfmetroformato^lle^oftre Unee^irettc* , . 

.A quefta propcHlisianc Tembra^ the Te T^opponga A 
fe nTo 9 >per cbe^rgoattlandoli neTl^ari 9 il «QiQto^^na4>ombaY 
o 4*ahro <:orpo.projeno » ^embra^ 'che<iercriva'manifefta- 
inenteninalinea>4i ^t^cui^perimetro fia4ina-curva ^rlecca» 
Ma egli e da €onfiderar]i>che'ci6avTiene^ eagipneiche'OQr. 
Itra^nence nonpu6diftinguereiperlo«e2szp'4efenii4e im- 
}>ercenibili 4iiiee.f ette^ de'^uali^compone ^1 4>er¥ttiCjtro 
^ella ^'atdbola;; ed a^cagtoh <l'treinpioj'ncl'corj>o«projett(h 

il,par«netro Afi fari^opumo fndiiriflbi4e^'lairetca 4^^^^ 
funti^c lediie rctce ACy-C'Cfi^oOertnooili punti^mp^r* 

cettibili >^ lo fielfo aTveriitlelle^ette EB, "FH,^ -c di tut(e 
lealtrc: peril yquSi -cpTa-gl* angoli ACfij CEF,^f H* c^ 
lutcijgraltri faraanoal fenfo iHip?rcenibi9^e q^mdi'^i.cJu: 
non ^tenddfi iiifliJiSucre "Col^erifo^grangoliv ^ ta linea^^ 
che d^crtve Ja bomba $ v ahrocoi|>o^ro^eriQ 9 iem6nt» 
una mirva perferca 9 ^qxrodo non e j^h' uno aggregator 
linee rctre >iiccofl9enoiabbia]iiodiiiiQ(lraco:iiper4^mo- 
ftrare ancor wcfUo j^qu^uoabbiaiii deiM^iuflsryiiiv '^^^ ^ 
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kflb AZ ^ nel corfo s che f^ uaa homba giteatai b porzicmCr 
che abbiatno foppoflo uguale a z$ unitaAB^diviene uguala 
aun numereinfinitcvdiuiitr^/efuppponiaino raffeAB cf- 
fere un punco ; per la qtjal cofa le fezzioni AC> C£r £F> e 
rutce le akrefaNFnnodhniHnero infinite 9 e d' ango-lMnig*. 
nitt y ed ogn* uno di effi iaapercembite yt percio fembra ^ 
noftro fenfo una curva perfect queUa j cii' 4 luio aggreaco 
di hnee retec * - 

.Sh porrebbe poi per guefta vh d^terminare il vero an^ 
golo d' elevazione BAG , ed il vero luogo del punto K r 
pec prendere k giuAe mifure valevolla colpirc aliegno s 
ma perclie nortra mtenzioHe e, d'alcre non farei che addl* 
^ tare genei^almente le linee , che defcrive il corpo projetco^ 
^ lafciaremoad akri h cwa di i:i»ov^e gl' aogoliyc i punti 
danohaccennan. 

Sarebbe ancora deiiiitrabHei che ahrr mrov^ffe le ti^ 
nee rcrre , de' guali fi compone itperiraetro dell' iperbole, 
c)lell'ellifle>€Otne Boi abbiamo ri«r6varo*9iiclie^delle qua*- 
li *ii cempone k perimerro-deUa Parabola j&che io fteflb-£ 
facefle dinitxe le aftpe curve meccaniche • De/iderabilo^ 
ancora £arehbc •xhe fi erovaflferoaJm Rectillnei con aitro 
propriera ; ma peit £ar cid bifagna ^ che i fignori moderns 
Gecmecri'fi aontentiaadi di(lornat>fi un poco* da' loro caU 
coll aiialiticit diiferefiziali^ ifttegrali> edalcr^rperapplicarli* 
airefatta ceftruzione iinictica » la qua! e quella Tola > che 
fomminiflri efectameAie le proprier^ pirticolari dellc figui; 
fe geoiserriche .^ 

Intorna poi aH' cflbrci noiiSrvm ntna*MccCanicai>' 
^noi ptiblicaca Tanno 1711^ in Augufla , e nellaprif 
ma impreflione del niiovo Mecodo , della Parabola coi>- 
£deira»come ikiM curva condnuata; Si i^ifponde , che noa 
avevamo ancora Roi aliopa mrovace le linee rctte , dek- 
k quali fi compone il penmetro della Parabola , cid cho 
son e iHeravigJia , pcrcbe Ndx noSliindicM fckntia^'^ntk' 
to piU /che Galileo medefimo dal moda di defcriver fsu^ 
Farabola, dal quale abbiamo dcdotta quefta grandc Invcn- 
Biooe ^ noa JbiconofciutQ queUai che dalla iua defcrizzio^ 
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SOP&A LA PA&ABOLit ApOIXDNXAH^ 5 J 

Oc fi potea dedurre a favore delta Geometria ^ 

Quello dunque , che in quefta Raccoica abbiav det- 
tOf d^a mio credere, fuificieDtc a far conofcere a' Signori ! 

Geomctf i la verita delle noftre propoiizioni t per la qual ^ 

cola altro noa refta , accid che Hanole iu)(ke propofizlonL 
sicevutc da' figaoci Ge^merri, £e noa cbe vogliano al* 
quanta dtftornarfi dalT abiro di meme> ch* han fatto sU^ 
k curve > pereiamiaare feriamente le noftre propoiizioni*. 
Vaffiameora a dimoflrarc k nuflra Duplicaziooe delCubcv 
cealc fe^^^enti propofizioou 
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